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ن محلولة ة الانتاج الأول محورلل تمار   :نظر

نال ة: -:1 تمر    -لتكن لدینا دالة الإنتاج التال

3L3K-2TP=10KL 

  k=1افتراض أن عنصر رأسمال ثابت -

  -المطلوب:

 ؟ما نوع هذه الدالة -1

ل من الإن -2 ة والمتوسطة و حدد  ة الكل ة للعمالةتاج   ؟الحد

عمهو حجم العمال الأمثل و  ما -3 ة . الذ  م القدرة الإنتاج  الإنتاج ؟ هو مقدار ماو  ل على تعظ

ة الثلاث -4 ان ات الب  ؟أرسم المنحن

ل من حدد -5  ؟ LAPو LMP نقطة تقاطع 

ون عندها  بین -6 قة   ؟أعظمي LAPأن النقطة السا

ة -7 ة الإنتاج   ؟حدد مراحل العمل

   -الحل:

ات عنصر الرأسمال ة المدنوع الدالة هي دالة الإنتاج قصیر  -1 سبب ث   k  (K=1)و هذا 

TP∆       الحد الإنتاج -
∆L

   MPL=  
23L-=20.LMPL   

TP الإنتاج المتوس -
L
                     APL= 

2L-10L=    

ل من   -1  TPتحدید 
3L-2TP=10L  
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  k=1لان    

 :حجم العمالة المثلىتحدید   -2

ون ون الإنتاج في أعظ  )LMP=0(م عندما 

=023L-=0  => 20LLMP 

=L(20-3L)=0  

L=0  

L=20
3

 

L=20ومنه حجم العمالة
3
              

  (TP) مقدار الإنتاج

3L3K-2TP=10KL 

400
27

=  10
3

. 400)= . 20
3

-10(2)20
3

(=3)20
3

(-2)20
3

( TP=10  

  

  

ة الثلاث -/4 ان ات الب   ة:رسم المنحن
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 L.APL   MPنقطة تقاطع  -3

L=MPLAP 

23L-=20L2L-10L 

=0220L+3L-2L-10L 

10)=0-10L=0  => L(2L-22L 

L=0  

L=5 

0)=5(2-=10LAP 

)L=5(مة العظمى ل  LAP ـهي الق

 : تحدید المراحل الثلاث - 7

ة  : 1المرحلة   L=5تبدأ من نقطة الأصل إلى غا
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ة L=5تبدأ من :  2 المرحلة 20إلى غا
3 L= 

20 من  تبدأ : 3 المرحلة
3 L= ة نقطة الإنتاج   إلى غا

ن   :2 التمر

ة  : لتكن لدینا دالة الإنتاج التال

24KL+5L-2Q=2K 

ان أسعار عوامل الإنتاج   k, P 40=LP=80و 

  -:لوبالمط

 ما نوع هذه الدالة ؟ -1

ة  -2 ة الحد ل من الإنتاج  العمالة ؟لرأسمال و حدد 

 Q=2000نفرض أن حجم الإنتاج  -3

  ؟ماذا نسمي منحنى الإنتاج -أ

م المثلى من ا -ب ي تعمل على التالموافقة لحجم الإنتاج الساب و  لعناصر الإنتاجحدد الق

ة و    ؟ما هو مقدار التكلفة ثمن التكلفة الكل

ة قدرها و الحجم الأمثل لعناصر الإنتاج و ما ه -4 م القدرة  600الموافقة لتكلفة الكل من اجل تعظ

ة و   ؟ما هو مقدار الإنتاجالإنتاج

 : الحل

ونة من المدخلیندالة الإنتاج في المد الط -1 ل لأن الدالة م   Lو   K و

 4K+10L-= =LMPإیجاد الإنتاج الحد                                                 -2

4L-4K-= =kMP  

 الناتج المتساو . منحنى منحنىالنسمي  -3
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ات المثلى من  -  L.Kتحدید الكم

2L54KL+-2 2K=0020 

   K+KPLTC=L.P 

TC=40L+80K   

 من خلال شر التوازن 

푀푃
푃

=
푀푃
푃

=
−4퐾 + 10퐿

40
=

4퐾 − 4퐿
80

 

= -8K +20 L = 4K-4L 

24L =12K 

K= 2L 

ض  التعو   -في دالة الإنتاج: Kو

24(2L)(L)+5L-22(2L)=2000 

2= 5L2+5L2L8-2L8=2000  

=400  => L=202L 

K=40 

ة هي  : مقدار الكم

TC=40(20)+80(40) 

TC=800+320 

TC=4000 
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نال  : 03 تمر

ة  : لتكن دالة الإنتاج التال

1/3.L2/3Q = 4K 

  : المطلوب

 ؟ما نوع هذه الدالة -1

ة لكل عامل من عوامل الإنتاج -2 ة المتوسطة و الحد  ؟حدد الإنتاج

و التى تعمل على  Kو  L فما هو الحجم الأمثل من عناصر الإنتاج  k= P LP 2= افتراض أنه  -3

  ؟و ما هو مقدار التكلفة  Q=100.التكالیف الموافقة لحجم الإنتاج 

ارة المعدل الحد للإجلال التقني (  -4 مته عند وضع التوازن وما دلالة  ) Kتحل محل  Lحدد ع وما ق

ة   ؟الاقتصاد

ة لعناصر الإنتاج -5  ؟أحسب المرونات الجزئ

   -الحل:

وب د  -1 푄تكتب من نوع  لأنها لاسوغنوع الدالة  = 퐴퐾  퐿  

ة ل  -2 النس  : ـب Kو  L  ـحساب متوس الإنتاج 

APL =   =  =   . /
  

= 4K . L /1-L×  4K L /= 

  . /
=   =    =KAP 

                 1/3L . 1/3-K4=  1/3.L1-.K2/3K4=  

1/3L.)1-(4K= =  KMP  

1/3. L1/3 -K 
 

=  
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1-1/3L.)(4K= =  LMP 

2/3-. L2/3 K = 

 إیجاد الحجم الأمثل لعناصر الإنتاج: -3

        1/3.L2/34K= 100 

k+K.PLTC= L.P  

TC=2.L+2K  

  من خلال شر التوازن 
푀푃퐿

PL
=

MPK
PK

 

  
4
3 K / . L − /

2
=

8
3 K / . L /

2
 

 
/ . /

/ . / = 1                               

= =1      => K=2L  

مة  ض عن ق التعو ها في  Kو  ساو  : Qدالة الإنتاج من 

4K / . L / =100 

=1001/3.L2/34(2L) 

 4(2L).L 

 6.34L=100     L= 15.77   K= 31.54 

TC=2(15.77)+2(31.54) 

TC=94.62  

  :MRSTإیجاد المعدل الحد للاحلال التقني  -4

MRST=  

= 
/ . /

/ . / = ×
/ × /

/ × /  
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= ×  

MRST= ,
× ,

= 1 

ة للإنتاج مرونالاد ایج -5   ات الجزئ

∆
∆

×= LE 

= =
/ . /

/ × / =  

∆
∆

×= KE 

= =
/ . /

/ . / =  

ن    : 04التمر

ة :    انت دالة الإنتاج لإحد السلع المعطاة على الصورة التال 푄إذا  = 10퐾퐿 − (퐾퐿)  

  فإذا علمت أن رأس المال المتاح للاستخدام یبلغ وحدة واحدة .

  المطلوب :

میته ؟ -1 ة العمل الواجب استخدامها للوصول إلى اكبر إنتاج ،وماهي  م   حدد 

ة العمل الفاصل بین تزاید الغلة بنسب متزایدة وتزایدها بنسب متناقصة . -2 م   حدد حجم الإنتاج و

ن ح   : 04ل التمر

푄 = 10퐾퐿 − (퐾퐿)        퐾 = 1 

Q   .........푄في   K) نعوض 1 = 10퐿 − (퐿)  

휕푄
휕퐿

= 0 → 20퐿 − 3퐿 = 0 → 퐿(20 − 3퐿) = 0 → 퐿 = 0  … … .   مرفوض

퐿 =
20
3
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푄 = 10(
20
3

) − (
20
3

) = 148.14   

2 (  

퐴푃 = 푀푃 → 20퐿 − 3퐿 = 10퐿 − 퐿 → 2퐿 − 10퐿 = 0 → 퐿(2퐿 − 10) = 0 

→ 퐿 = 0 … . .   مرفوض

퐿 = 5 

ن    : 07التمر

ة : انت دالة الإنتاج لإحد المؤسسات على الصورة التال 푄إذا  = √퐿퐾  

ة المخصصة للانتاج تبلغ    ون  401فإذا علمت أن میزان

푃퐿وأن أسعار خدمات عوامل الإنتاج  = 10   푃퐾 = 10 

  المطلوب : 

ة الم -1 ة من عامل الإنتاج أوجد الكم   وحجم الإنتاج .  (L)طلو

ة لعوامل الإنتاج  -2 النس    K . Lأوجد مرونة الإنتاج 

مر بها الناتج الكلي . -3   حدد مرحلة الغلة التي 

مة المعدل الحد للإحلال بین  -4  L.Kأحسب ق

ن    : 07حل التمر

푄 = √퐿퐾 = 퐿½퐾½  

40 = 10퐿 + 10퐾 

푀푃
푀푃

=
푃
푃

→
1
2 퐿 퐾
1
2 퐿 퐾

= ퟏ →
퐾
퐿

= ퟏ → 푲 = 푳 … …   معادلة مسار التوسع
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40 = 10퐿 + 10(퐿) → 40 = 20퐿 → 퐿 = 2      퐾 = 2 

2 (  

퐸 =
훥푄
훥퐿

   
퐿
푄

=
1
2

퐿 퐾 .
퐿

퐿 퐾
=

1
2
 

 

퐸 =
훥푄
훥퐾

   
퐾
푄

=
1
2

퐿 퐾 .
퐾

퐿 퐾
=

1
2

  

→ 퐸 = 퐸 + 퐸 =
1
2

+
1
2

= 1 

ما أن :   3   فإن غلة الحجم ثابتة   E=1) غلة الحجم 

  ) المعدل الحد للإحلال :4

푇푀푅푆 / =
푀푃
푀푃

=
푃
푃

= 1 

ن ا   : 08لتمر

ة : انت دالة الإنتاج تأخذ الصورة التال 푄 إذا  = 2퐿퐾: ل التالي ذا علمت أن قید التكلفة على الش   وإ

퐶푇 = 퐿 + 2퐾 

  المطلوب :

ات  المستخدمة من  -1 ة تبلغ   K. Lأوجد الكم انت التكلفة الكل   ون  100للوصول إلى اكبر انتاج إذا 

 Qومرحلة الغلة التي تمر بها دالة الإنتاج   K.Lنتاج حدد مرونة الإنتاج لعوامل الإ -2

  

ن    : 08حل التمر

1            (푄 = 2퐿퐾             퐶푇 = 100 
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푀푃
푀푃

=
푃
푃

→
2퐾
2퐿

=
1
2

→ 퐿 = 2퐾 → 100 = 2퐾 + 2퐾 = 4퐾 

→ 퐾 = 25       퐿 = 50 

2   (  

퐸 = 2퐾 
퐿

2퐿퐾
= 1            퐸 = 2퐿 

퐾
2퐿퐾

= 1 

  

퐸مرحلة الغلة التي تمر بها متزایدة     = 퐸 + 퐸 = 1 + 1 = 2 > 1 

ن    :09التمر

ة :  انت دالة الإنتاج على الصورة التال 푄إذا  = 2퐿퐾  

ة  غة التال 퐶푇ودالة التكلفة تأخذ الص = +퐿 + 2퐾  ان المنتج یرد إنتاج   وحدة . 1600فإذا 

  المطلوب : 

فة المثلي من عوامل الإنتاج .حدد الت -1   ول

 .L.Kأحسب المعدل الحد للإحلال الفني بین العنصرن  -2

ن   : 09 حل التمر

 푄 = 2퐿퐾              

퐶푇 = 퐿 + 2퐾 → 1600 = 퐿 + 2퐾 

  ) شر التوازن 1

푀푃
푀푃

=
푃
푃

→ 퐿 = 2퐾 

1600 = 2퐾 + 2퐾 → 퐾 = 400      퐿 = 800 
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푇푀푅푆 / =
푀푃
푀푃

=
2퐾
2퐿

=
800

1600
=

1
2
 

ن محلولة ة العرض الثاني محورلل تمار   :لنظر

ن    :01التمر

ساو ( ون السعر صفرا  ة المعروضة من سلعة ما عندما  انت الكم ) وحدة، وأدت زادة السعر -3اذا 

ة بوحدتین ة المطلو   بوحدة واحدة إلى زادة في الكم

  المطلوب:

 ما هي دالة العرض الممثلة لهذه العلاقة؟ - 1

ل ج  - 2  ضح هذه العلاقة؟دول العرض الذ یو ش

 مثل منحنى العرض لهذه السلعة؟ - 3

حدث لو انخفض السعر من  - 4 ة؟ 3إلى  4ماذا    وحدات نقد

  الحل:

 Qsx= ƒ(Px)  -دالة العرض: -/1

Qs=aPx+b                      

ة المعروضة  Px=0ما أن    -3تقابله الكم

   a حساب المیل

a=∆
∆

= ( ) = 2  

Qs=2P+b   

-3=(0)2+b 

b=-3   

Qs=2P-3 

یل جدول العرض: -/2    -تش

6  5  4  3  2  P  
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9  7  5  3  1  Q  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

اني: -/3    -منحنى ب
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ة من  3إلى  4السعر من  خفضعندما ین ثحد -/4   3إلى   5بنقص الكم

ن    :02التمر

مایلي:   المطلوب:                  Qx= -10+SPx لتكن لدینا دالة العرض لسلعة ما 

ل جدول ا - 1 ة؟ 8إلى  2لعرض الذ یوضح هذه العلاقة عندما یتغیر السعر من ش  وحدات نقد

 مثل منحنى العرض لهذه السلعة؟ - 2

 الحل:

Qx= -10+SPx                                   

یل جدول العرض: -1    -تش

8  7  6  5  4  3  2  P  

30  25  20  15  10  5  0  Q  

اني: -2    -منحنى ب
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ن   :03 التمر

ن لدینا ا ما یلي:ل ة المعروضة وسعر السلعة    لجدول التالي الذ یوضح العلاقة بین الكم

10  9  8  7  6  5  4  3  2  P  

8  7  6  5  4  3  2  1  0  Q  

  المطلوب:

ة لدالة العرض لهذه السلعة؟ - 1 غة الراض  حدد الص

 الحل:

Qs= aP+b                  

   a حساب المیل

a=∆
∆

= = 1  
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Qs=(1)P+b   

0=(1)2+b 

b=-2  

Qs=P-2  

ن    :04التمر

ما یلي:   لتكن لدینا دوال العرض لسلعة معینة من خلال ثلاث منتجین 

      1.2-x=0.3 Px0.4      Q-y=0.2 Py2.4      Q-z= 0.5PzQ  

  المطلوب:

 هذه السلعة؟ أوجد دالة العرض الكلي على - 1

 الحل:

Qs = ∑ Q   

     1.2-x.4 +0.3 P0-y2.4+0.2 P-z=0.5Pz+Qy+Qx= QQs   

Qs= P-4         

ن    :05التمر

ات المعروضة من خلال ثلاث منتجین عند أسعار مختلفة.   الجدول التالي یوضح لنا الكم

10  9  8  7  6  5  4  P 

5  2.5  2  1.5  1  0.5  0  Q1 

9  7.5  6  4.5  3  1.5  0  Q2 

32  28  24  20  16  12  8  Q3 

  المطلوب:

ة لدالة العرض - 1 غة الراض طرقتین مختلفتین؟ أوجد الص   الكلي 



 

 

  

 تمارین وحلول في الاقتصاد الجزئي 02      د. ناجیة صالحي         جامعة الشھید حمھ لخضر بالوادي

17 

  الحل:

 الطرقة الأولى: إیجاد دالة الطلب الفرد لكل منتج:

Q1= -2+ 푃  

Q2=-6+ 푃 

Q3= -8 + 4푃 

16+6P-= SQ 

ة: یجاد دالة العرض الكلي: -الطرقة الثان ات المعروضة وإ  جمع الكم

44  38  32  26  20  14  8  Qs  

6  6  6  6  6  6  6  푫푸
푫풑

 

+6P16-= SQ  

ن    :06التمر

ات المعروضة منهم عند  ة تمثل الكم انات التال لنفترض أن عرض سلعة ما من خلال ثلاث منتجین والب

ات مختلفة من السعر.   مستو

12  10  8  6  4  2  P 

1.25  1  0.75  0.5  0.25  0  1Q 

3.75  3  2.25  1.5  0.75  0  2Q 

5  4  3  2  1  0  3Q 

  المطلوب:

  ؟وماذا تلاح 12. وإلى 2یتغیر السعر من  أحسب مرونة العرض للسوق عندما -1

  الحل:

 : العرضحساب مرونة 

12  10  8  6  4  2  P 
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10  8  6  4  2  0  푄  
∆
∆

×= SE  

× = × = ∞= 1SE  

× = 2= 2SE  

× =
   

 = 3SE  

س   الع
∆
∆

×= SE  

=  × = × = 21SE   

× =
   

= 2SE  

× =
   

 = 3SE  

ست نفسها بین النقطتین  B و Aنلاح أن المرونة بین النقطتین   A و  Bل
 퐸 ≠ 퐸  

ن    : 07التمر

ل التالي:   لتكن لدینا دالة العرض لسلعة ما على الش

QX= 100+4PX  

  :مطلوبال

 =Px= 15 Px= 12.5    Px=10      Px احسب مرونة العرض عند الأسعار المختلفة -1

  ثم حدد نوع المرونة؟.     0

  الحل:

 Px=0        

QX= 100+4(0)=100 

×= SE  

 (4)× = 0  

م المرونة عرض    0SE=لأنه معامل المرونة  عد
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 Px=10        

QX= 100+4(10)=140 

×= SE  

 (4)× = =  

   1SE<0>عرض غیر مرن لأنه معامل المرونة 

 Px=12.5        

QX= 100+4(12.5)=150 

×= SE  

 (4)× . = =  

   1SE<0>عرض غیر مرن لأنه معامل المرونة 

 Px= 15 

Qx= 100+4(15)=160 

×= SE  

 (4)× = =  

   1SE<0>عرض غیر مرن لأنه معامل المرونة 

ن محلولة ة التكالی الثالث محورلل تمار   فنظر

نال  : 01 تمر

2Q+15-2TC=0,1Q 

  وع الدالة؟ما ن -/1

  ؟حدد مختلف دوال التكالیف -/2

ة المثلى للإنتاج (توازن المؤسسة) -/3   ؟حدد الكم

  ؟أحسب مرونة تكالیف الإنتاج عند الحجم الساب -/4
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عة علة الحجم -/5   ؟حدد طب

  -الحل:

المد القصیر نظرا لوجود تكالیف ثابتة: دالة انوع هذه الدالة  -/1   لتكالیف 

  :تحدید مختلف التكالیف -/2

TFC=15 

2Q-2TVC=0,1Q 

AFC= =  

AVC= = 0,1푄 − 2 

ATC= = 푎푣푐 = 0,1푄 − 2 + 

MC= = 0,2푄 − 2  

ة المثلى للإنتاج: -/3   -تحدید الكم

ع أحد الشرطین هما: ة المثلى للإنتاج یجب أن نت  ATC=MC أو (ATC'=0) -لتحدید الكم

ATC'=0 

MC=ATC 

ATC'= 0,1- = 0 → 0,1 = 

 
,

= 150 → 푄 = 12,24=2Q  

  MC=ATCأو 

0,2Q-2=0,1Q+ 



 

 

  

 تمارین وحلول في الاقتصاد الجزئي 02      د. ناجیة صالحي         جامعة الشھید حمھ لخضر بالوادي

21 

,
= 150=2=15     Q20,1Q        

Q=12,24  

  ETCحساب  -/4

ETC= × = 푀퐶  

ETC = = ,
,

= 1 

ETC=1  

عة  -/5 ه نقول عن طب   لة الحجم ثابتةغوعل

ن     -:02التمر

ل التالي: الش   -لتكن لدینا دالة التكلفة المتوسطة لمؤسسة ما معطاة 

ATC= + 50 

انت دالة الطلب السوقي   P=250-50Qو

  -المطلوب:

ل من  -/1   ؟MC,TCحدد 

ل من دالة الإیراد الكلي  -/2   ؟MRوالحد  TRحدد 

  ؟حدد دالة رح هذه المؤسسة -/3

  -الحل:

 MC,TCل من  ایجاد -/1

ATC= → 푇퐶 = 퐴푇퐶. 푄 
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TC= + 50 . 푄 = 182 + 50푄 

MC= = 50 

2/- :  TR=P.Q   تحدید الإیراد الكلي والمتوس والحد

TR=P.Q = (250-50Q).Q  

250Q-250Q=  

AR= = 250 − 50푄 

MR= = 250 − 100푄  

   -تحدید دالة الرح لهذه الدالة: -/3

Ñ = 푇푅 − 푇퐶                    

(182+50Q)-250Q-250Q= 

      182-25Q-200Q=    

ن    -:03التمر

ل التالي    22KL+3L-2Q=Kلتكن لدینا دالة الإنتاج للمؤسسة ما على ش

انت أسعار عوامل الإنتاج    PL=100    PK=100و

  -المطلوب:

عة بدلالة حجم الإنتاج  حدد -/1   ؟مختلف دوال تكالیف والتي تكون تا

  الحل:

عة بدلالة حجم الإنتاجیحدت -1  :د مختلف دوال تكالیف والتي تكون تا

ع مایلي: لإیجاد دالة التكلفة بدلالة حجم الإنتاج   -یجب أن تت
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  = -دینا:) وذلك من خلال شر التوازن لLو  kإیجاد معادلة التوسع (العلاقة بین  -أ    

-2K+6L=2K-2L 

6L+2L=2K+2K 

8L=4K     K=2L 

ض: التعو   -نقوم 

22(2k)L+3L-2Q=(2L) 

2+3L24L-24L=  

=  2L       23L= 

L=
/

√
  

   TC= 100L+100(2L) -ولدینا:

= 300L         

TC= 300.(
√

) =
√

× 푄 / 

    MC=  =
√

× 푄 /  

ATC= =
√

× 푄 /    

ن    -:04التمر

  -لتكن لدینا دوال التكالیف لمؤسسة ما على النحو التالي:

+2400Q240Q-3=10QCT 

++2360Q210Q-3Q=TC 
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  -المطلوب:

  ؟میز بین نوعي دالتي التكالیف -/1

لحدد شر توازن المؤسسة  -/2   ؟المد الطو

ل -/3 ة التوازن في المد الطو م   ؟تحدید 

ة لإنتاج عند وضع التوازن  -/4 النس   ؟أحسب مرونة التكالیف 

ة للمؤسسة -/5 النس عة قلة الحجم    ؟ما نوع طب

  -الحل:

ل نظرا ل -/1 ة االدالة وجود تكالیف ثابتة و عدم نمیز نوع الدالة الأولى هي دالة تكالیف في المد الطو لثان

ة.   في المد القصیر نظرا لوجود تكالیف ثا

 iLATC=LMC+ATCتحدید شر التوازن  -/2

40Q+2400-2LATC=10Q 

80Q+2400-2LMC=30Q 

=20Q-40=0'LATC'  

Q=2 

2400)+2(40-2)2(LATC=10 

= 40-80+2400 

LMC= 2360 

++2360Q210Q-2Q= iATC  

( )
+2360)+2(10-2)2(=   
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= -20+2360+ 

= 2360 

  -حساب مرونة تكالیف الإنتاج: -/4

ETC= × 

=MC× 

=          

= = 1 

ه نقول أن  -/5   لة الحجم ثابتةغوعل

ن     -:05التمر

ة: ا سلع حسب الظروف التال   -تنتج المؤسسة صناع

   TC= 52000تكالیف ثابتة 

  30Q2TVC= 0,05Q+ وحدة  Qتكالیف متغیر لصنع 

ع الوحدة الواحدة     P= 180-0,05Qثمن ب

افتراض أن تغیرات المخزون معدومة تماما  اعلو   ما ینتج ی

   -المطلوب:

   -ما یلي:ع Qعبر بدلالة حجم الإنتاج  -/1

ة  -   TCالتكلفة الإجمال

  التكلفة المتوس للوحدة الواحدة المنتجة -

ةالت -    MC كلفة الحد
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  TRالدخل الإجمالي  -

ا  -/2 ان ة ورسمها ب   ؟دراسة دالة التكلفة الكل

ا على نفس المعلم -/3 ان   ؟دراسة دالة الدخل الإجمالي ورسمها ب

ع  -/4 الب ل التالي:وحدة   Qبین أن الرح الخاص  تابتها على الش ن    م

5200-+150Q20.1Q-=  π  

اني Qما هو حجم الإنتاج  -/5 ل الب ن المؤسسة من تحقی الرح. وتتأكد من ذلك من الش م   ؟الذ 

مة هذا  -/6 ن وما ق ن المؤسسة من تحقی أعظم رح مم ما هو عدد الوحدات الواجب إنتاجها حتى تتم

  ؟الرح

   -الحل:

1/- TC= TVC+TFC 

+30Q+30+52002TC=0,05Q 

  دالة التكالیف المتوسطة:-

ATC=  =0,05Q+30+  

ة:-   دالة التكلفة الحد

MC=  =0,1Q+30  

 الدخل الإجمالي:-

TR=P.Q=(180-0,05Q).Q 

20,05Q-180Q=  

ح-/4 ع  توض الب ل التالي:  Qأن الرح الخاص  تابتها على الش ن  م   وحدة 
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5200-+150Q20.1Q-=  π  

휋 = 푇푅 − 푇퐶 

+30Q+5200)2(0,05Q-20,05Q-180Q=  

5200-+150Q20,1Q-=  

ن المؤسسة من تحقی الرح Qحجم الإنتاج  ایجاد -/5 م   :الذ 

휋 = 0 → −0,1푞 + 150푞 − 5200 = 0 

∆= (150)2 − 4(−0,1)(−5200) = 1700  

→ √∆   = 41,23                            
,

( , )
= 956,15=1Q ة ة) (عت ة الاقتصاد   المردود

?
( , ) = 534,85=2Q ة ة) (عت ة المحاسب   المردود

ن المؤسسة من تحقی أعظم رح  -/6 ن:عدد الوحدات الواجب إنتاجها حتى تتم   مم

훿휋
훿휑

= 0 

-0,2Q+150 =0                       =  

Q=  
,

= 750                

ن    :06 التمر

  الإنتاجو أسعار عوامل  Q = 2K2 – 4 KL + 5 L2لدینا دالة الإنتاج 

        푃 = 40  푃  =80  

ة الموافقة لحجم الإنتاج  . 1 مة التكلفة الكل  Q = 2000احسب ق

ة  . 2  CT = 6000احسب حجم الإنتاج المواف لتكلفة الكل
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ة بدلالة حجم الإنتاج  . 3 ة و الحد  Qأحسب التكلفة التوسط

ن حل    :  06التمر

푄 = 2퐾 − 4K퐿 + 5퐿                            퐶푇 = 40퐿 + 8퐾 

 퐶푇 = L 푃 + 퐾푃 

2000 = 2퐾 − 4K퐿 + 5퐿  

  ) من شر التوازن : 1

푀푃
푀푃

=
푃
푃

→
−4퐾 + 10퐿

4퐾 − 4퐿
=

1
2
 

→4퐾 − 4퐿 = −8퐾 + 20퐿 → 퐾 = 2퐿     ……(*) 

  :نتاجنعوض (*) في دالة الا

 2000 = 2(2퐿) − 4(2퐿)퐿 + 5퐿 →L=20   K=40  

퐶푇 = 40(20) + 80(40) = 4000 

  ) من شر التوازن 2

푀푃
푀푃

=
푃
푃

→
−4퐾 + 10퐿

4퐾 − 4퐿
=

1
2
 

→4퐾 − 4퐿 = −8퐾 + 20퐿 → 퐾 = 2퐿     ……(*) 

  نعوض (*) في دالة التكلفة : 

퐶푇 = 6000 = 40퐿 + 80퐾 → 6000 = 40퐿 + 80(2퐿) → 6000 = 200퐿 → 퐿
= 30      퐾 = 60 

푄 = 2(66) − 4(60)(30) + 5(30) = 4500 

 K=2L: لدینا شر التوازن         Qبدلالة  ACو  MC) ایجاد 3

퐶푇 = 40퐿 + 80퐾 = 40퐿 + 80(2퐿) → 퐶푇 = 200퐿 
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푄 = 2퐾 − 4K퐿 + 5퐿 → 푄 = 2(2퐿) − 4(2퐿) + 5퐿 → 푄 = 5퐿 → 퐿 =
푄
5

→ 퐶푇 = 200퐿 → 퐶푇 = 200
푄
5

→ 퐶푇 =
200
√5

푄  

푀퐶 =
100
√5

푄  

퐴퐶 =
200
√5

푄  

ن     :07التمر

푄لدینا دالة انتاج  = 2√LKأسعار عوامل الإنتاج ،  

푃 = 9     푃 = 4 

ة العمل ورأس المال اللازمین لإنتاج  . 1 م  ؟Q=100أحسب 

ة  . 2 ل  ؟  CT = 504ماهو حجم الإنتاج الأفضل المواف لتكلفة 

ة بدلالة  حجم الإنتاج  أحسب . 3  ؟ Qالتكلفة المتوسطة والحد

ن حل    :07التمر

푄 = 2√LK = 2퐿 퐾  

푃 = 9     푃 = 4 → 퐶푇 = 9퐿 + 4퐾 

  )من شر التوازن 1 

푀푃
푀푃

=
푃
푃

→
1
2 퐿 퐾
1
2 퐿 퐾

=
9
4

→
퐾
L

=
9
4

→ 퐾 =
9
4

퐿 

100 = 2퐿 퐾 → 100 = 2퐿 (
9
4

퐿) → 퐿 =
100

3
      퐾 = 75 

퐾) لدینا من شر التوازن                                                       2 = 퐿  (*).........  
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504              نعوض (*) في دالة التكلفة :                        = 9퐿 + 4퐾 

→ 504 = 9퐿 + 9퐿 → 504 = 18퐿 → 퐿 = 28       퐾 = 63 

  : MCو  AC)ایجاد 3

푄 = 2퐿 (
9
4

퐿) 퐿 → 푄 = 3퐿 → 퐿 =
Q
3
 

퐶푇 = 18퐿 → 퐶푇 = 18
Q
3

→ 퐶푇 = 6퐿 → 퐴퐶 = 6       푀퐶 = 6 

ن     :08التمر

푄لدینا دالة الإنتاج   = 4퐾⅔퐿⅓   امل الإنتاج ،أسعار عو  

  푃 = 3       푃 = 2  

ة المواف لحجم الإنتاج  . 1  ؟ Q=100 أحسب الحد الأدنى للتكلفة الكل

ة بدلالة الإنتاج  . 2  ؟ Qأحسب التكلفة المتوسطة والحد

ن حل    :08التمر

푄 = 4퐾⅔퐿⅓             푃 = 3       푃 = 2        

퐶푇 = 100 = 3퐿 + 2퐾      

   التوازن من شر 

푀푃
푀푃

=
푃
푃

→
4
3 퐾 퐿
4
3 퐾 퐿

=
3
2

→
K

2L
=

3
2

→ 퐾 = 3퐿 

→ 100 = 4(3퐿) 퐿 → 퐿 =
100
8.32

≃ 12 → 퐿 = 12      퐾 = 36 

ن    :09التمر

푄لدینا دالة الإنتاج:   = 20 퐾퐿 − 15퐾 − 4퐿  وأسعار عوامل الإنتاج  
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푃 = 10       푃 = ة الإنتاج  25   .  CT= 4500ولدینا میزان

مته ؟ . . 1 م الإنتاج ؟ ماهي ق  ماهي شرو تعظ

ة بدلالة حجم الإنتاج . . 2  أحسب التكلفة المتوسطة والحد

ن حل    :09التمر

푄 = 20 퐾퐿 − 15퐾 − 4퐿        퐶푇 = 4500      

푃 = 10       푃 = 25 → 퐶푇 = 4500 = 10퐿 + 25퐾      

  ) من شر التوازن :1

푀푃
푀푃

=
푃
푃

→
20퐾 + 12퐿
20L − 30퐾

=
10
25

→ 500K − 300퐿 = 200퐿 − 300퐾 → 800퐾

= 300퐿 + 200퐿 

→ 퐾 =
3
8

퐿 +
1
4

퐿 → 4500 = 10퐿 + 25퐾 = 10퐿 +
1
4

(300퐿 + 200퐿) 

→
75
8

퐿 +
65
4

퐿 − 4500 = 0 → 75퐿 + 130 − 36000 = 0 

  :훥نحسب الجذر 

훥 = 10816900 → √훥 = 3288.9 

퐿 =
−130 − 3288.9

150
= −27.79 … …   مرفوض 

퐿 =
−130 + 3288.9

150
= 21.05 … …  مقبول

ن    :  10التمر

ل :  ة دالة تكلفتها على الش 퐶푇مؤسسة إنتاج = 2 + 15푄 − 6푄 + 푄  

ة الإنتاج الذ تبلغ أوجد دوا -1 م ة ثم أحسب  ة ، التكلفة المتغیرة ، التكلفة الحد ل التكلفة المتوسطة الكل

ا . ة والتكلفة المتوسطة المتغیرة نهایتها الدن لا من التكلفة الحد ه    ف
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مر بها الإنتاج الكلي عند الحجوم  -2   Q=2,3,4ماهي المرحلة التي 

ن حل    : 10التمر

퐶푇 = 2 + 15푄 − 6푄 + 푄  

1                 (퐴퐶 = + 15 − 6Q + 푄    

 퐶푉 = 15푄 − 6푄 + 푄       

   퐴퐶푉 = 15 − 6푄 + 푄           

   푀퐶 = 15 − 12푄 + 3푄  

→
δ푀퐶
δ푄

= 0 → −12 + 6푄 = 0 → 푄 = 2 

δ퐴퐶푉
δ푄

= 0 → −6 + 2푄 = 0 → 푄 = 3 

  :  Q=2) عندما 2

푀퐶 = 3 

퐴퐶푉 = 7 

퐸یدة         ومنه غلة الحجم متزا  = = < 1 

  :  Q=3عندما 

푀퐶 = 6 

퐴퐶푉 = 6 

퐸غلة الحجم ثابتة                   = = = 1  

  : Q= 4عندما 

푀퐶 = 15 

퐴퐶푉 = 7 
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퐸 =
MC
ACV

=
15
7

˃1 

  ومنه غلة الحجم متناقصة .

     × = 16= PS 

ن محلولة ل ع لمحورتمار ة  الرا   توازن السوق نظر

ن    : 01التمر

  كن الدالتین : لت

푄 = 푃 − 1 

푄 = 2 − 푃 

  ؟میز دالة العرض على دالة الطلب  -1

ة التوازن  وما ه -2 م   ؟شر التوازن ؟ أحسب سعر و

ن حل    :  01التمر

푄 = 2 − 푃 

푄 = 푃 − 1 

푄 = 푄 → 2 − 푃 = 푃 − 1 → 2푃 = 1 → 푃 =
1
2
 

푄 = 1.5 

3  2  1  P 

-1  0  1  푄  

2  1  0  푄  
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  : 02ن التمر 

ن النموذج التالي :   ل

푄 = 26 − 1/2푃  

푄 = 2 + 푃 

  ؟میز دالة العرض عن دالة الطلب   - 1

ة التوازن ؟ - 2 م   ماهو شر التوازن ؟أحسب سعر و

ن حل    : 02التمر

푄 = 26 − 1/2푃  

푄 = 2 + 푃  

푄 = 푄 = 26 −
1

2푃
= 2 + 푃 → 푃 = 16 → 푃∗ = 4 → 푄∗ = 18 

ن التم   : 03ر

سوق سلعتین  ن النموذج التالي والمتعل    معا : 2و  1ل

         푄 = 10 − 2푃 + 푃                                  푄 = −2 + 3푃 

 푄 = 10 + 푃 − 푃             푄 = −1 + 2푃 

ة المعر  - ذا الكم ة من السلعتین ؟حدد سعر السلعتین عند التوازن و   وضة والمطلو

نحل    :  03 التمر

푄 = 10 − 2푃 + 푃  

푄 = −2 + 3푃  

푄 = −1 + 2푃  

푄 = 10 + 푃 − 푃  

→ 푄 = 푄 → 10 − 2푃 + 푃 = −2 + 3푃 → 5푃 = 푃 + 12 
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→ 푃 = 5푃 − 12…….)1( 

푄 = 푄 = 15 + 푃 − 푃 = −1 + 2푃 → 푃 = 3푃 − 16…….)2(  

  ) نجد :2) في (1نعوض (

푃 = 5(3푃 − 16) − 12 → 푃 =
46
7

       푃 =
26
7

  

  نعوض في معادلة العرض أو الطلب نجد :

푄 =
64
7

     푄 =
85
7

 

ن    : 04التمر

ن النموذج الآتي :   ل

푄 = 푎 − 푏푃 

푄 = 푐 + 푑푃 

d.c.b.a   حیث 푄تمثل معلمات النموذج  > 0 ; 푃 > 0; 푑 > 0; 푏 > 0  

ة التوازن ؟ -1 م   ما هو سعر و

ة ؟ -2 م توازن   ما هو الشر الكافي للحصول على ق

نحل ا   : 04 لتمر

푄 = 푎 − 푏푃 

푄 = 푐 + 푑푃 

ة التوازن :1 م   ) سعر و

푄 = 푄 → 푎 − 푏푃 = 푐 + 푑푃 → 푎 − 푐 = 푑푝 + 푏푝 → 푃∗ =
a − c
d + b

 

푄 = 푎 − 푏 = 푎 − =  
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푎الشر الكافي   ≠ 푐  

ن    : 05التمر

ن النموذج :    ل

푄 = 120000 − 20000푃 

푄 = 20000푃 

  المطلوب :

ا -1 ا وراض ان ة التوازن ب م   ؟میز دالة العرض عن دالة الطلب ثم حدد سعر و

نحل    :  05 التمر

  :دالة الطلب 

푄 = 120000 − 20000푃 

  دالة العرض :

푄 = 20000푃 

1          (푄 = 푄       

→ 120000 − 20000푃 = 20000푃 

→푃∗ = 3    푄∗ = 20000(3) = 60000 

ن    : 06التمر

انت  푄إذا  = 2푃 − 5         푄 = 10 − 푃 

م التوازن لهذا النموذج -1   ؟أوجد ق

مق -2 ة  م التوازن الجدیدة  3دار تفرض الدولة ضر ل وحدة منتجة . ماهي االق ة على    ؟وحدات نقد

مقدار  -3 ة التوازن  الجدیدین  3تمنح الدولة إعانة  م ة . ماهو سعر و   ؟وحدات نقد
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مة هذه الحصیلة ؟ -4 عظم حصیلة إیرادات الدولة ؟ وماهي ق ة الذ    ماهو معدل الضر

ن حل    : 06التمر

푄 = 2푃 − 5 

  푄 = 10 − 푃  

  푄 = 푄 → 2푃 − 5 = 10 − 푃 →
3푃 = 15 → 푃∗ = 5     C = 5  

ائع  2 푃                       푄) سعر ال = 2푃 − 5   

= 푃  푄سعر الشار    10 − 푃  

   푄 = 2푃 − 5     )1..........(  

   푄 = 10 − 푃    )2...........(  

   푃 − 푃 = 푇 = 3  

)3.............(→ 푃 = 3 + 푃 

  ) نجد 2) في (3نعوض (

푄 = 10 − (3 + 푃 ) 

→ 푄 = 7 − 푃  

→ 푄 = 푄 → 2푃 − 5 = 7 − 푃 → 3푃 = 12 

→ 푃 = 4   푃 = 7    푄 = 3   

3 (TR=tQ 

 푄 = 2(푃 − 푡) − 5 → 푄 = 2푃 − 2푡 − 5 

푄 = 푄 → 2푃 − 2푡 − 5 = 10 − 푃 → 3푃 = 15 + 2푡 

→ 푃∗ = 5 + 푡……(*) 



 

 

  

 تمارین وحلول في الاقتصاد الجزئي 02      د. ناجیة صالحي         جامعة الشھید حمھ لخضر بالوادي

38 

  نعوض (*) في دالة الطلب :

푄 = 10 − 푃 = 10 − 5 +
2
3

푡 → 푄∗ = 5 −
2
3

푡 

푇푅 = 푄∗푡 = 푡 5 −
2
3

푡 = 5푡 −
2
3

푡  

→
ðTR
ðt

= 0 → 5 −
4
3

푡 = 0 → 푡 =
15
4

 

푇푅 = 15 5 −
2
3

15
4

=
75
8

 

    : 07ن التمر

ل  انت دالة منحنى العرض من الش 푃إذا  = 9푄 + 9 

ل  انت دالة منحنى الطلب من الش 푃و = 39 − 3푄 

ة التوازن  -1 م   ؟أوجد سعر و

مقدار -2 سمح برفع السلعة السوقي  ة الذ  ل وحدة منتجة ،  3اوجد معدل الضر ة على  وحدات نقد

مة التوازن المنتجة.   ؟ماهي ق

مة تمنح الدول-3  ق ة التوازن الجدیدین 3ة إعانة  م ة. ماهو سعر و   ؟وحدات نقد

مة هذه الحصیلة؟-4 عظم حصیلة إیرادات الدولة؟ وما ق ة الذ    ماهو معدل الضر

ن حل    : 07التمر

1 ... (푃 = 9푄 + 9             푃 = 39 − 3푄  

푃 = 푃 → 39 − 3푄 = 9푄 + 9 → 3푄 − 9푄 − 30 = 0 

  : 훥 نحسب الجذر

훥 = 40 → √훥 = 7 
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푄 =   مرفوض     5−

푄 = 2 

푃 = 27 

  : t) ایجاد 2

3 + 27 = 39 − 3푄 → 푄 =
9
3

= 3 → 푄 = √3 

푃 = 9√3 + 9 = 24.88 

→ 푇 = 푃 − 푃 = 30 − 24.88 = 5.41 

ن    :08التمر

انت        P = QS – 4و    P = 10 - QD إذا 

ة التوازن -1 م   ؟أوجد سعر و

ض الإ-2 معدل من أجل تخف ة  ة نوع ومة تقرر فرض ضر وحدة  1ستهلاك الوطني و زادة إیرادات الح

ستلمه  م التوازن الجدیدة ثم حدد السعر الذ یدفعه الشار و السعر الذ  اعة. أوجد ق ة للوحدة الم نقد

ائع   ؟ال

ة قررت الدولة منح إعانة بـ -3 م القدرة الشرائ ة لكل وحدة  1من أجل تدع اعة. أوجد التوازن وحدة نقد م

ه الإعانة ) ؟ ماهي  ما ف ائع  ( ستلمه ال الجدید. وماهو السعر الذ یدفعه المستهلك؟و ما هو السعر الذ 

ومة ؟ ة التي تتحملها الح   التكلفة الكل

  

  

  

  



 

 

  

 تمارین وحلول في الاقتصاد الجزئي 02      د. ناجیة صالحي         جامعة الشھید حمھ لخضر بالوادي

40 

  



 

 

  


