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م   تقد

ن  أن   م ة  سمى مجالین واسعین هما الاقتصاد الجزئي.  إلىتقسم  أندراسة النظرة الاقتصاد و 

ة المستهلك المنتج السلعة السوق. مسائل مثلا یهتم فهو  نظرة السعرب لة الأساس الوحدات الجزئ والمش

ات من  عالجها هي تحدید الأسعار والكم العرض والطلب لذا فان نظرته هي نظرة خلال قو التي 

یتعامل الاقتصاد الكلي  الاقتصاد الكلي أماونظرة السعر في الأسواق المختلفة . الطلب ونظرة العرض

ة و لذ تجاهل  الوحدات الفرد ات التحلیل الاقتصاد ا فهو یهتم مع الاقتصاد القومي في مجموعه و ل

ه.  هتم  ل و عالج مشاكل الاقتصاد الوطني    فهو 

اس لمدة    طة من خلال تدرس هذا المق س سنوات، وهو أحد  سنوات 10ومن خلال تجرتنا ال

ة و  س برنامج سنة الأولى جذع مشترك علوم اقتصاد ارة علىعلوم تجارة وعلوم التسییر. وهذه مقای  ع

س وفهم الاقتصاد الجزئي أكثر.  مع الحلول عض التمارنملخصات دروس و    للت

ة  -:الأولالفصل    سلوك المستهلكنظر

ة: -أولا اس ة المنفعة الق   - نظر

ة   ة بین السعر والكم س إن المنفعة هي أداة التي تفسر طلب المستهلك على السلعة وتفسیر العلاقة الع

ة أن تتعرف  ة یلزم في البدا استخدام النظرة المنفعة التقلید ة منها، وتحلیل سلوك المستهلك  المطلو

   -على:

  -مفهوم المنفعة: . 1

ه الفرد من استهلاكه   حصل عل اع الذ  ، وتختلف من الشخص إلى آخر نظرا لسلعة أو الخدمةهي إش

  لاختلاف الأذواق.

ة  . 2   -): (TUمفهوم المنفعة الكل

ارة عن إجمال  ات معینة  يوهي ع الكم حصل علیها المستهلك من استهلاكه  اع أو المنفعة التي  الإش

ة محددة.   من سلعة ما خلال فترة زمن

ة ( . 3    -):MUمفهوم المنفعة الحد
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ة المستهلكة بوحدة واحدة، أو هي منفعة  فهي مقدار ة الناتجة عن الزادة في الكم الزادة في المنفعة الكل

ة  معنى أنها مقدار التغیر في المنفعة الكل ستهلكها المستهلك من هذه السلعة  ة التي  الوحدة الإضاف

  :نتیجة لتغیر عدد الوحدات المستهلكة من السلعة في وحدة واحدة أ

푀푈 =
훥푇푈
훥푄

 

ة المستهلكة لسلعة ولكن تتزاید  ة تتزاید مع تزاید الكم  نلاح أن المنفعة الكل

ة المستهلكة وهذا ما  ة تتناقص مع زادة الكم ات متناقصة لأن المنفعة الحد الكم المعدل متناقص أو 

ة. المبدأ أو القانون تناقص المنفعة الحد   عرف 

ن لدینا الجدول التالي -مثال: ة الناتجة عن استهلاك وحدات من  ل والذ یوضح مقدار المنفعة الكل

  السلعة ما.

8  7  6  5  4  3  2  1  0 Q  
25  29  32  32  30  25  18  8 0 TU  

ة؟ -/1   أحسب مقدار المنفعة الحد

푀푈 =
훥푇푈
훥푄

=
푇푈 − 푇푈

푄 − 푄
 

8  7  6  5  4  3  2  1  0 Q  
25  29  32  32  30  25  18  8 0 TU  
4 -  3 -  0  2  5  7  10  8  / MU  

اني   الرسم الب
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ة  ل نمیز ثلاث حالات المنفعة الكل   :من خلال الش

ة من  الأولىالمرحلة  ة   5إلى  0الكم  وتكون المنفعةبوتیرة متزایدة ثم بوتیرة متناقصة تزاید المنفعة الكل

ة متزایدة  ةالحد م موج ق ة تساو  .ثم تتناقص  ة عندما الكم ات المنفعة الك 6المرحلة الثان ة والمنفعة ث ل

ن لصفر.  ة مساو ة أكبر من الحد مة  6والمرحلة الثالثة تكون الكم ة وتكون الق تناقص المنفعة الكل

ة متناقص  مالحد ة  ق   .سال

ة  -توازن المستهلك: . 4 م ون المستهلك في حالة التوازن إذا أنف دخله المخصص للاتفاق على شراء 

ن ومن خلال هذا نستنتج أن: اع مم ة على أكبر إش غ   -السلع والخدمات 

 الإنفاق التام لدخل.  

 ن اع مم  .الحصول على أعظم إش

المخصص لإنفاق على سلعة "  R في هذه الحالة نفترض أن الدخل -في حالة وجود سلعة واحدة: -أ

X " ح ص    xR= x.P ف

푇푈 -:والدالة المنفعة  = 푓(푥)  ة للسلعة ون المستهلك في حالة التوازن نجد أن  المنفعة الحد ومنه 

푀푈 إلى المنفعة المبلغ المنف على الوحدة من السلعة ةمساو 푀푈ومنه    = = 푃  

ستخدم عدة طرق  -سلع:في حالة وجود عدة  -ب  وهي:في هذه الحالة 

قة الأولى:    -طر لاغرائج: الطر
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م منفعة من خلال استهلاكه لسلعتین      أن المستهلك یرد تعظ وذلك من   x,y نفترض في هذه الحالة 

ة: ات التال   -خلال المعط

 푇푈 = 푓(푥, 푦)     , 푅 = 푥. 푃푥 + 푦. 푃푦      

,푃푦حیث  푃푥, 푅  :اغة الدالة لاغرانج ص م المثلى لهذه الدالة نقوم  م معلومة ومن أجل تحدید الق    -ق

퐿 = 푇푈 + 휆(푅 − 푥. 푃푥 − 푦. 푃푦) 

퐿 = 푓(푥. 푦) + 휆(푅. 푥. 푃푥 − 푦. 푃푦) 

ة من الدرجة الأولى  م هذه الدالة یجب إعداد المشتقات الجزئ   ومن أجل تعظ

 
푓(푥) − 휆푃푥 = 0       
푓(푦) − 휆푃푦 = 0      
푅 − 푥푃푥 − 푦푃푦 = 0

   

⎩
⎪
⎨

⎪
⎧ = 0

= 0

=   0

  

م المثلى من  حل هذه الجملة نجد الق م منفعة هذا المستهلك Y,Xو   التي تعمل على تعظ

ة: -مثال: 푇푈      لتكن لدینا المنفعة التال = 푥 / 푦 / 

انت  푅و = 20    , 푃푥 = 1   ,   푃푦 = 2  

م المثلى من السلعتین -المطلوب: استخدام  x و y حدد الق م منفعة هذا المستهلك  التي تعمل على تعظ

  طرقة لاغرانج.

   -الحل:

퐿 = 푇푈 + 휆(푅 − 푥푃푥 − 푦. 푃푦) 

=  푥 / 푦 / + 휆(20 − 푥 − 2푦) 

ة من الدرجة الأولى م هذه الدالة یجب إعداد المشتقات الحد  ومن أجل تعظ
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⎩
⎪
⎨

⎪
⎧

훥퐿
훥푥

= 0 →
1
2

푥 / . 푦 / − 휆 = 0 … … .1

훥퐿
훥푌

= 0 →
1
2

푥 / . 푦 / − 2휆 = 0 … … . .2
훥퐿
훥휆

= 0 → 20 − 푥 − 2푦 = 0 … … … … 3

 

1 →
1
2

푥 / . 푦 / = 휆 

1
2

푥 / . 푦 / = 2휆 

  نجد  2و  1قسمة 
/ . /

/  . / =  

푦 /  . 푦 /

푥 /  . 푦 / =
1
2
 

푦
푥

=
1
2

↔ 푥 = 2푦 … … .4 

ض  20 نجد  3في  4التعو − 2푦 − 2푦 = 0  

푥 = 10            푦 = 5 

ة: قة الثان ض: -الطر قة التعو   -طر

عة للمتغیرن، ولتكن لدینا       푇푈شتر هذه الطرقة أن تكون دالة المنفعة تا = 푓(푥. 푦)  قید و

ة 푅  المیزان = 푥푃푥 + 푦푃푦  استخراج أحد المتغیرات نقو ة متغیر م  آخر من القید المیزان

ح ص 푦푃푦 ف = 푅 − 푥푃푥    

푦 =  
푅 − 푥푃푥

푃푦
 

مة  ض عن ق التعو ح yو م  في الدالة المنفعة فتص عة للمتغیر وحید ومن أجل تعظ دالة منفعة دالة تا

  الدالة یجب إعدام المشت هذه الدالة ذهه

         푇푈 = 푓(푥)  푇푈 = 0    푓 (푥) = 0            
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م مثال:  استخدام طرقة  المثلى التي تعملنفس المثال الساب حدد الق م منفعة المستهلك  على تعظ

ض    ؟التعو

푇푈           الحل: =  푥 /  푦 /  

ة نجد: 20   من خلال المیزان = 푥 + 2푦 

푥 = 20 − 2푦 

ض في  التعو 푇푈                   عن دالة xو = (20 − 2푦)  푦  

م الدالة   المشت  إعدام یجب حیث  TUفي حالة تعظ

푇푈 =
1
2

. (−2). (20 − 2푦) . 푦 +
1
2

푦 (20 − 2푦) = 0 

(20 − 2푦)  . 푦 =
1
2

푦 (20 − 2푦)  

푦 /

(20 − 2푦)
=

(20 − 2푦)

2푦
 

2푦 = 20 − 2푦 

4푦 = 20     푦 = 5        푥 = 10 

قة الثالثة: قة شر التوازن: الطر    -طر

   لاغرانجمن خلال الشر الأول لدالة 

푓(푥) − 휆푃 = 0
푓(푦) − 휆푃 = 0

 

푅 − 푥푃 − 푦푃푦 = 0 

푀푈 − 휆푃 = 0 

푀푈 − 휆푃 = 0 

푀푈 = 휆푃  
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푀푈 = 휆푃푦 

휆 =
푀푈

푃
 

휆 =  
푀푈
푃푦

 

ون عند الوضع ا = -:لتوازن عندما یتحق الشر التاليومنه نستنتج أن المستهلك  = 휆 

ون المستهلك في وضع التوازن عندما تتساو  ة عند أسعارها مع معنى  ة المنافع الحد حاصل نس

ة للوحدة الأخیرة المنفعة للنقود (   )훌المنفعة الحد

: ة للمستهلك -نفس المثال الساب 푇푈 حدد الوضع التوازن بنس =  푥  푦  

20 = 푥 + 2푦 

  من خلال الشر التوازن 
푀푈
푃푥

=
푀푈
푃푌

 

1
2 푥  . 푦

1
=

1
2 푦  . 푥

2
 

푦

푥
=

푥

2푦
 

푥 = 2푦 

ض عن  التعو ة  xو مة لمیزان  2y+2y =20  في الق

4y= 20     y=5      x=10  

 اشتقاق دوال الطلب: . 5

ما یلي: قا  ورة سا ن اشتقاق دوال الطلب من شرو التوازن المذ   م



9 
 

م منفعة من خلال استهلاكه لسلعتین      أن المستهلك یرد تعظ وذلك من   x,y نفترض في هذه الحالة 

ة: ات التال   خلال المعط

푇푈 = 푓(푥, 푦)     , 푅 = 푥. 푃푥 + 푦. 푃푦     حیث푃푦, 푃푥, 푅   م م معلومة ومن أجل تحدید الق ق

اغة الدالة لاغرانج: ص    -المثلى لهذه الدالة نقوم 

퐿 = 푇푈 + 휆(푅 − 푥. 푃푥 − 푦. 푃푦) 

퐿 = 푓(푥. 푦) + 휆(푅. 푥. 푃푥 − 푦. 푃푦) 

م هذه الدا ة من الدرجة الأولى ومن أجل تعظ   لة یجب إعداد المشتقات الجزئ

 
푓(푥) − 휆푃푥 = 0       
푓(푦) − 휆푃푦 = 0      
푅 − 푥푃푥 − 푦푃푦 = 0

   

⎩
⎪
⎨

⎪
⎧ = 0

= 0

=   0

  

م المثلى من  حل هذه الجملة نجد الق م منفعة هذا المستهلك حیث نجد Y,Xو من  التي تعمل على تعظ

 : 2و  1المعادلة 
푀푈
푃푥

=
푀푈
푃푌

 

م ض في الق التعو ة ا في قید و   نجد دوال الطلب   Y+YPXR= XP  لمیزان

푇푈 لتكن لدینا دالة المنفعة مثال: =  푥  푦  

Y+YPXR= XP   

  حدد دوال الطلب للسلعتینY,X؟ 

  حل المثال:

  من خلال الشر التوازن 
푀푈
푃푥

=
푀푈
푃푌

 

1
2 푥  . 푦

푃푥
=

1
2 푦  . 푥

푃푌
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푥 = 푦푃푌/푃푥 

ض عن  التعو ة  xو مة لمیزان    Y+YPXR= XP  في الق

ح   Y+YPXP = Rنجد:    Y+YP YR= YPومنه تص

YR=2YP  ومنه دالة الطلب للسلعةY هي:  

푌 = 푅/2푃푌 

ض  تعو ة نجد دالة الطلب للسلعة  Yو   مایلي: Xفي قید المیزان

푋 = 푅/2푃푋 

ا ة: -ثان ة المنفعة الترتیب    -نظر

ف المنحنى السواء: -1    -تعر

ات السلعة ( ارة مختلف الترتی اع x.yوهو ع   .) التي تعطي نفس القدر من الإش

  -خصائص منحنى السواء: -2

ات السواء  - مین. رتنحدمنحن سار إلى ال   من الأعلى إلى الأسفل ومن ال

ما  - ات السواء لا تتقاطع ف   بینهما.منح

ة ومقعرة نحو نقطة الأصل. - ات السواء محد   منح

مة المنفعة. -   لما ابتعدنا عن نقطة الأصل زادت ق

   -المعدل الحد للإحلال: -3

ة ة من السلعة الثان ارة عن مقدار التخلي من سلعة ما من أجل الحصول على وحدة إضاف رمز  هو ع و

الرمز   MRS له 

 푀푅푆 =  

푀푅푆 أو =  
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 푀푅푆 =
훥푦
훥푥

 

   훥TU الضرب وقسمة

푀푅푆 =
훥푦
훥푥

.
훥푇푈
훥푇푈

 

훥푇푈
훥푥

훥푇푈
훥푦

 

푀푅푆 =
푀푈
푀푈

 

푀푅푆 =
훥푌
훥푥

=
푀푢
푀푈

 

  -المستهلك: ن تواز -4

ة مع منحنى الساب قید تماس نقطة ون المستهلك في حالة التوازن عند    المیزان

اني للتوازن  الرسم   الب

  

ة = میل منحنى السواء النجد أن  E عند نقطة التوازن    میل عند المیزان

푀푅푆 =
푃푥
푃푦

 

푀푅푆 =
푀푈
푀푈
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 =      →   =  

ون عند وضع التوازن عندما یتحق  شر التوازن المستهلك ومنه نستنتج أن  ه  طل عل وهذا ما 

푀푅푆 = = =  

   -ملاحظة:

ان ′푀푅푆 ≥ 0 ون منحنى السواء محدب نحو نقطة الأصل إذا  .  

ة: -مثال:    TU= x.y    لتكن لدینا المنفعة التال

   -المطلوب:

  م منحنى سواء في هذه الدالة؟ -/1

  قم برسم خرطة السواء TU=20أنشئ منحنى السواء لما  -/2

ارة المعدل الحد للإحلال في حالة  -/3   TU=20مجهولة  TUأوجد ع

  -الحل:

ات للسواء -1   عدد اللانهائي من المنحن

2-                  푦 =     20=xy  

20  10  5  4  2  1  x  
1  2  4  5  10  20  y  

  رسم المنحنى 
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3/- TU معلومة 

20= xy 

푦 =   

푀푅푆 =
−훿푦
훿푥

  =
−20
푥

 

TU  مجهولةMRS = =  

 منحنى استهلاك/ الدخل ومنحنى انجل: . 5

 :ف منحنى استهلاك/الدخل ارة الدخل هو استهلاك منحنى تعر اني التمثیل عن ع  نقا لمجموعة الب

 مع المستهلك دخل یتغیر عندما ولكن المستهلك توازن  عندها یتحق التي النقا أ  )المثلى ( التوازن 

  .الأخر  السلع أسعار بها نقصد والذ ثابتة الأخر  العوامل قاء

ة  الدخل بین العلاقة هو الدخل استهلاك منحنى إذا  مع المنحنى هذا میل یرت حیث ، المستهلكة الكم

ة   . المستهلكة السلعة نوع

  :ف منحنى إنجل ات المشتراة من سلعة تعر صور العلاقة بین دخل المستهلك والكم هو منحنى الذ 

ة محددة.  معینة في وحدة زمن

ن ومنحنى انجل للمستهلك بتغییر الدخل النقد لهذا المستهلك مع  اشتقاق منحنى استهلاك/الدخل م

لین التالیین: قاء العوامل الاخر ثابتة.   ما هو موضح في الش

0

5

10

15

20

25

1 2 4 5 10 20

Y
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 منحنى استهلاك/ السعر ومنحنى طلب المستهلك: . 6

 :ف منحنى استهلاك/السعر ارة هو السعر/استهلاك منحنى تعر اني التمثیل عن ع  نقا لمجموعة الب

 قاء مع سعر السلعة یتغیر عندما ولكن المستهلك توازن  عندها یتحق التي النقا أ  )المثلى(ن التواز 

 والدخل. الأخر  السلع أسعار بها نقصد والذ ثابتة الأخر  العوامل

 :ف منحنى طلب المستهلك ة المشتراة من سلعة معینة في  تعر صور العلاقة بین الكم هو منحنى الذ 

قاء العوامل الأخر ثابتة  ة محددة عند الأسعار المختلفة مع   وحدة زمن

ن اشتقاق منحنى استهلاك/السعر على السلعة  ات سعر السلعة  Xم  Yبتغییر سعر السلعة مع ث

ة و المیل سالب سلعة  .Rوذوق المستهلك ودخله النقد  ون المیل موجب فهي سلعة عاد عندما 

لین التالیین: ما هو موضح في الش   ردیئة 

ة ( المیل موجب)   سلعة عاد
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 سالب)سلعة ردیئة ( المیل 

 

 أثر الإحلال وأثر الدخل: . 7

 الأخر  العوامل قاء مع السلعتین إحد سعر یتغیر عندما الدخل أثر و الاحلال أثر یتبین   
ة الزادة نإف ما سلعة سعر ینخفض فعندما ثابتة، ة الكم  لانخفاض نتیجة السلع هذه من المطلو
قة في هي إنما السعر   :لعاملین نتیجة ،رالأم حق
 ه ترتب السلعة سعر انخفاض أن هو : الأول العامل قي الدخل زادة عل  للمستهلك الحق

ة القدرة أو أثر الدخل  وهذ الشرائ ه  طل عل ن إذنما   التغیر أنه الدخل أثر تعرف م
ة في ة الكم ة القدرة تغیر إلى جعةاالر  المطلو  إحد سعر تغیر نتیجة للمستهلك الشرائ

 . ثابتة الأخر  السلع أسعار و الاسمي الدخل قاء و السلعتین
 السلعة هذه بإحلال قوم المستهلك جعل السلعة سعر انخفاض أن هو: العامل الثاني 

 أثر منه. الإحلال أثر سمى السبب لهذا سعرها في لانخفاض أخر نتیجة سلعة محل
ة التغیر هو الاحلال ة في الكم  محل سعرها المنخفض السلعة إحلال عن الناتج المطلو
 . سعرها المرتفع السلعة
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ارة عن مجموع أثر الاحلال و أثر الدخل ل  ومنه الأثر الكلي هو ع ما هو موضح في الش

  :أدناه

  الأثر الكلي = أثر الاحلال + أثر الدخل

  

  

ن مقترحة للفصل مع الحلول:   تمار

ن     -:الأولالتمر

ة الناتجة عن استهلاك ثلاث سلع هي  ƒلتكن لدینا الدالة  ,푥دالة المنفعة الكل 푦, 푧  غة الص المعطاة 

ة   :التال

 푓(푥, 푦, 푧) =  푥푦 + 2푥 + 32푧 − 4푥푧 − 4푦푧   

م-)1 ,푥) حدد الق 푧, 푦)   م   المنفعةالتي تعمل على تعظ

ن الأول:   حل التمر

م  -)1 ,푥)إیجاد الق 푧, 푦)   م   المنفعة:تعمل على التعظ

م الدالة  ة الصفر: ƒمن أجل تعظ ة من الدرجة الأولى مساو ون المشتقات الجزئ   -یجب أن ن
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⎩
⎪
⎨

⎪
⎧

= 0
푌 + 2 − 4푍 = 0 … 1

푥 − 4푍 = 0 … 2
32 − 4푥 − 4푌 = ⋯ 3

  

푦  نجد    1من  = 4푧 − 2  

푥نجد    2من  = 4푧  

ض من    3في المعادلة   푦 و 푥التعو

32-4(4z)-4(4z-2)=0 

32-16z-16z+8=0 

32z=40  

Z= = 1,25  

푥 = 4(1,25) = 5 

Y=4(1,25)-2=3  

      푦 = 3                  푥 = 5                푦 = 1,25 

  التحق من الشر الكافي

ة: -)1 ة من الدرجة الثان  -إیجاد المشتقات الجزئ

Ƒ11 = 0
푓12 = 1

푓13 = −4

푓21 = 1
푓22 = 0

푓23 = −4

푓31 = −4
푓32 = −4
푓33 = 0

 

یل المصفوفة  تش

A
, ,
, ,
, ,

퐴
, ,
, ,
, ,

  

    A حساب المصفوف
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A=0 0 − 4
−4 0

|(−1)| 1 − 4
−4  0

|+(−4)| 1  0
−4 − 4  

= 0 – (-16)+(-4)(-4)=16+16=32>0           

م ه أن الق 푧 ومنه نقول على أن محدد یوجب وعل = 1,25  

 푦 = 3  ,   푥 = م هذه الدالة    5 م وحیدة لتعظ   هي ق

ن     -:الثانيالتمر

عة للمتغیرن ( TUلتكن لدینا الدالة   )푥,yالتا

TU = 푥푦 + 2푥  

م  حث عن الق , 푥نرد ال 푦  م الدالة 4푥 =32 دالة الدخلتحت شرط TUوالتي تعمل على تعظ + 4푦  

ن الثاني:  حل التمر

  دالة لاغرانج

L=TU+휆(32 − 4푥 − 4푦)  

L= 푥푦 + 2푥 + 휆(32 − 4푥 − 4푦)  

ة من الدرجة الأولى  ون المشتقات الجزئ م هذه الدالة یجب أن  ةمن أجل تعظ 퐿للصفر  مساو =

푥푦 + 2푥 + 휆32 − 휆4푥 − 휆4푦 

⎩
⎪⎪
⎨

⎪⎪
⎧

훿퐿
훿푥
훿퐿
훿푦
훿퐿
훿푠휆

= 0
푦 + 2 − 휆4 = 0 … . .1

푥 − 휆4 = 0. . … 2
32 − 4푥 − 4푦 = 0. … 3

 

1… . …    푦 =  −2 + 휆4  

2……  푥 = 휆4              
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ض ,푥التعو 푦   3في المعادلة 

32 − 4(휆4) − 4(휆4 − 2) 

32 − 16휆 − 16휆 + 8 = 0 

32휆 = 40 

휆 ==1,25  

푥 = 4(1,25) = 5 

푦 = 4(1,25) − 2 = 3 

ن الثالث:   التمر

ة من سلعة الموز ة الناتجة عن استهلاك وحدات متتال   الجدول التالي یوضح لنا مقدار المنفعة الكل

9  8  7  6  5  4  3  2  1  Q 
17  20  21  21  19  16  12  06  02  TU  

  المطلوب:

م  . 1 ة؟أوجد ق  المنفعة الحد

ة في نفس المعلم؟ . 2 ة والمنفعة الحد ل من المنفعة الكل  مثل منحنى 

ة؟ . 3 ة والحد   حدد العلاقة بین المنفعة الكل

ن الثالث:   حل التمر

ة:أ . 1 م المنفعة الحد   -وجد الق

9  8  7  6  5  4  3  2  1  Q 
17  20  21  21  19  16  12  06  02  TU  
3 -  1 -  0  2  3  4  6  4  /  MU  

 :رسم المنحنى . 2
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ة و الح . 3 ة:العلاقة بین المنفعة الكل   د

ة بوتیرة متسارعة -:1حالة    .تزاید منفعة الحد

ة -:2حالة  م موج الق ة متناقضة    .تكون المنفعة الحد

ون المستهلك في حالة  MU=0 -:3حالة  اع.عندما     إش

ون  -:4حالة  ة  MU عندما  م سال ق   ةصمتناق TUمتناقصة 

ع ن الرا    -:التمر

مایلي: إذا ة من التفاح لشخص ما  ة الناتجة عن استهلاك وحددات متتال   انت المنفعة الحد

9  8  7  6  5  4  3  2  1  Q  
6 -  4 -  2 -  0  2  4  6  8  10  MU  

ة؟ . 1  حدد جدول المنفعة الكل

ة في نفس المعلم؟ . 2 ة والمنفعة الحد ل من المنفعة الكل  مثل منحنى 

ة؟ . 3 ة والحد   حدد العلاقة بین المنفعة الكل

ة، فما هو عدد الوحدات التي تعمل على  4افتراض أن سعر الوحدة الواحدة هو  . 4 وحدات نقد

ن أن ینفقه. م م منفعة هذا المستهلك، وما هو الدخل الذ    تعظ

ع: ن الرا   حل التمر

ة  . 1     TUحدد جدول المنفعة الكل

-5

0

5

10

15

20

25

1 2 3 4 5 6 7 8 9

TU

MU
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9  8  7  6  5  4  3  2  1  Q  
18  24  28  30  30  28  24  18  10  TU  
6 -  4 -  2 -  0  2  4  6  8  10  MU  

اني . 2   الرسم الب

  

푀푈توازن المستهلك عند  . 3 = 푃  

푀푈             وحدات 4سعر  = 4  

ن أن ینفعه م 푅الدخل الذ  = 푥 . 푃                    푅 = 4.4 = 16   

ن الخامس   -:التمر

ة :   yو xلتكن لدینا دالة المنفعة لمستهلك ما الناتجة عن استهلاكه لسلعتین  العلاقة التال  والمعطاة 

TU = 2푥푦   

انت أسعار السلع على التوالي:  ة، ودخله المخصص للإنفاق هو  2و  4و ة. 60وحدة نقد   وحدة نقد

  المطلوب:

ة الناتجة عن استهلاك السعلتین  . 1  ؟  yو xأوجد دالتي المنفعة الحد

طرقة لاغرانج؟ . 2  حدد توازن المستهلك 

 عند وضع التوازن؟ ما هو مقدار المنفعة . 3

-10
-5
0
5

10
15
20
25
30
35

1 2 3 4 5 6 7 8 9

MU

TU
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ارة معدل الحد للإحلال  . 4 مجهولة، وفي حالة تكون معلومة  TUفي حالة  MRSأوجد ع

TU= 258؟ 

  ؟  برهن أن منحنى السواء محدب نحو نقطة الأصل . 5

ن الخامس    -:حل التمر

ة  دالتيإیجاد  -/1   MUالمنفعة الحد

푀푈 =
훿푇푈
훿푥

= 2푦 

푀푈 =
훿푇푈
훿푦

= 2푥 

استخدام طرقة لاغرانج -/2 م المستهلك    إیجاد الق

퐿 = 푇푈 + 휆(푅 − 푥푃푥 − 푦푃푦) 

= 2푥푦 + 휆 (60 − 4푥 − 2푦) 

ة من الدرجة الأولى  ة إعدام المشتقات الجزئ م هذه الدالة الحد  من أجل تعظ

⎩
⎪⎪
⎨

⎪⎪
⎧

훿퐿
훿푥

= 0

훿퐿
훿푦

= 0

훿퐿
훿휆

= 0

           
2푦 − 4휆 = 0
2푥 − 2휆 = 0

60 − 4푥 − 2푦 = 0
   

2푦                      2على  1قسم  = 4휆
2푥 = 2휆

  

2푦
2푥

=
4
4

            푦 = 2푥 

مة  ض عن ق 60 في المعادلة  Yالتعو − 4푥 − 2(2푥) = 0 

8푥 = 60       푥 = 7,5        푦 = 15 

اع -/3 푇푈 تحدید مستو الإش = 2 . 푥. 푦 = 2(7,5)(15)   



23 
 

   푇푈 = 225    

ارة معدل الحد للإحلال  ایجاد -/4   مجهولة TUفي حالة  MRSع

  TU= 258 وفي حالة تكون معلومة

  مجهولة   TUإیجاد معادلة المعدل الحد للإحلال   -

MRS =
−훿푌

훿x
=

MU
MU

=
Px
Py

 

MRS =
MU
MU

=
2y
2x

=
푦
x
 

15
7,5

= 2 

TU  معلومةTU= 225   

225 = 2푥푦 

y =
225
2x

 

MRS =
−훿Y
훿x

=
−(−2). 225

4x
 

푀푅푆 =
225
2푥

 

          برهن أن منحنى السواء محدب نحو نقطة الأصل -/5

  < 0  

훿푀푅푆
훿푥

=
−4(푥)225

4푥
=

−225
푥

< 0 

             منحنى السواء محدب نحو نقطة الأصلومنه 

ن السادس   : التمر

ة: العلاقة التال انت دالة المنفعة لمستهلك ما معطاة    اذا 
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푇푈 = 푥  푦  

انت أسعار السلع    =200Rوالدخل  1YP =و  2XP =و

  المطلوب:

ة الناتجة عن استهلاك السلعتین  . 1   ؟X , Yأوجد دالتي المنفعة الحد

استخدام طرق . 2 م منفعة المستهلك وذلك  ات المثلى التي تعمل على تعظ ض؟ة حدد الكم  التعو

اع؟ . 3  ما هو مقدار المنفعة المحق عند حد الاش

حق منفعة قدرها  . 4 أن  14.10حدد مستو الدخل الذ  2√علما  = 1.41  

ن السادس   : حل التمر

ة: .1   ایجاد دالتي المنفعة الحد

푀푈 =
훿푇푈
훿푥

=
1
2

푥  푦  

푀푈 =
훿푇푈
훿푦

=
1
2

푥  푦  

ض ایجاد . 2 استخدام طرقة التعو  توازن المستهلك 

3 .  푇푈 = 푥  푦  

200 = 2푥 + 푦   → 푦 = 200 − 2푥 

ض عن  푇푢في الدالة   yالتعو = 푥 (200 − 2푥)  

ساو  متعظمن أجل  푇푈         0هذه الدالة المشت  = 0  

=  
1
2

푥 (200 − 2푥) +
1
2

1(−2)(200 − 2푥)  

=  
(200 − 2푥)

2푥
=

푥

(200 − 2푥)
 

200 − 2푥 = 2푥 
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4푥 = 200 

푥 = 50 

푦 = 200 − 2(50) 

푦 = 100 

اع:ایجاد  . 3   -مقدار الإش

푇푈 = (50) (100)  

= 10 × 7,07 

푇푈 = 70,07 

  ایجاد مقدار الدخل . 4

14,10 = 푥  푦  

푅 = 2푥 + 푦 

퐿 = 2푥 + 푦 + 휆(14,10 − 푥 푦 ) 

푀푈
푀푈

=
푃푥
푃푦

 

1
2  푦

1
2  푦

=
2
1
 

푦
푥

= 2      푦 = 2푥 

14,10 = 푥 (2푥)  

=  √2푥 푥  √2 푥 =  

푥 =
14,10
1,41

= 10 

푥 = 10 
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푦 = 20 

푅 = 2푥 + 푦 = 2(10) +  (20) = 40 

ع ن السا   :  التمر

ل التالي:   لتكن لدینا دالة منفعة مستهلك ما على الش

TU = 4푥  푦  푍        

  المطلوب:

ة لكل سلعة؟ دوالحدد  . 1 النس ة   المنفعة الحد

أن الأسعار  . 2 م منفعة المستهلك علما  ات المثلى التي تعمل على تعظ X= 6 ; P YP =حدد الكم

 2 ;  = 4ZP  200و الدخلR=  

ع: ن السا   حل التمر

ة: .1   ایجاد دالتي المنفعة الحد

푀푈 =
훿푇푈
훿푥

= 2푥  푦  푍   

푀푈 =
훿푇푈
훿푦

= 6푥  푦  푍   

푀푈 =
훿푇푈
훿푧

=
8
3

푥  푦  푍  

م منفعة المستهلك: . 2 ات المثلى التي تعمل على تعظ  تحدید الكم

=من خلال شر التوازن  =  

2푥  푦  푍
2

=
6푥  푦  푍  

6
=

8
3 푥  푦  푍

4
 

=   نجد: 2و  1ومنه من              x=y 

=    نجد: 3و  2من 
  

         2/3Y=Z  

ة:  Zو  Xنعوض    في قید المیزان

푅 = 푋푃푋 + 푦푃푌 + 푍푃푍 

200 = 2푋 + 6푦 + 4푍 
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200 = 2푌 + 6푦 + 4(
2푌
3

) 

200 =
32
3

푌 

     Y = 18.75      X= 18.75     Z=12.5ومنه 

ن الثامن:        التمر

له في الحصول على السلعتین  Rمتلك مستهلك ما دخلا قدره  ة  Y;Xینفقه  ل اللتان تحققان له منفعة 

TU فات المختلفة من الس ة Y;Xعتین لحسب التول العلاقة الدال ة:، والمعطاة    التال

TU= (Y+1).X 

  على التوالي. YPو XPما أن سعر السعلتین السائد في السوق هما 

  المطلوب:

ر خصائصه؟ . 1  عرف منحنى السواء، واذ

ارة المعدل الحد للاحلال . 2 انت  اوجد ع ارة المعدل الحد للاحلال ؟  مجهولة TUاذا  اوجد ع

انت   واثبت أنه محدب نحو نقطة الأصل؟؟  TU=400اذا 

ساو  . 3 ان دخل المستهلك  ة ، وسعر السلعة  1000اذا   Yساو سعر السلعة  Xوحدة نقد

ة. 10ساو   وحدات نقد

فة المثلى من السلعتین التي تعظم منفعة هذا المستهلك؟  -أ  ماهي التول

فة؟  -ب ة المحققة من هذه التول  ماهو مقدار المنفعة الكل

ح  . 1 ات  1200لنفترض أن دخل المستهلك زاد وأص ل من السلعة مع ث  .Yوالسلعة  Xسعر 

فة المثلى التي تعظم منفعة هذا المستهلك؟  -أ   ماهي التول

ة الناتج عن زادة الدخل؟  -ب   ما هو مقدار التغییر في المنفعة الكل

ه من نقا توازن المستهلك   -ت عد زادة الما اسم المنحنى المتحصل عل   دخل؟قبل و

ات الدخل عند  5إلى  10من  Xلنفترض انخفاض سعر السلعة   . 2 ة مع ث  1000وحدات نقد

ات سعر السلعة   .10عند  Yوث

فة المثلى التي تعظم منفعة هذا المستهلك؟  -أ   ماهي التول

ه من نقا توازن المستهلك   -ب عد انخفاض السعر؟ما اسم المنحنى المتحصل عل   قبل و

ا؟ما هو مقدار الأثر الكلي   -ت ان   ، أثر الاحلال و أثر الدخل ؟ وضح ذلك ب
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ن    :الثامنحل التمر

ف منحنى السواء وخصائصه: . 1  تعر

فات المختلفة من السعلتین ( ارة عن المحل الهندسي للتول ) التي X . Yمنحنى السواء هو ع

  تحق للمستهلك نفس المنفعة على نفس المنحنى.

ة هي :  ات السواء بثلاث خصائص أساس   تتمیز منحن

ة من منحنى سواء إلى آخر.  -أ ات السواء لا تتقاطع لذا تختلف المنفعة الكل  منحن

ة المیل).  -ب ات السواء تكون متناقصة ( سال  منحن

ة نحو نقطة الأصل.  -ت ات السواء محد  منحن

ارة المعدل الحد للاحلال . 2  مجهولة: TUلما  ایجاد ع

MRS =
−훿푌

훿x
=

MU
MU

=
Px
Py

 

MRS =
MU
MU

=
푦 + 1

x
 

TU  معلومة                         TU= 400   

400 = (푦 + 1)푥 

y =
400

x
− 1 

MRS =
−훿Y
훿x

=
−(−1). 400

x
 

푀푅푆 =
400
푥

 

 ات أن منحنى السواء محدب نحو نقطة الأصل   اث

훿푀푅푆
훿푥

< 0 

훿푀푅푆
훿푥

=
−2(푥)400

푥
=

−800
푥

< 0 

 السواء محدب نحو نقطة الأصل منحنىومنه 



29 
 

  استخدام طرقة لاغرانجایجاد توازن المستهلك  . 3

퐿 = 푇푈 + 휆(푅 − 푥푃푥 − 푦푃푦) 

= (푦 + 1)푥 + 휆 (1000 − 10푥 − 10푦) 

ة من الدرجة الأولى  ة إعدام المشتقات الجزئ م هذه الدالة الحد  من أجل تعظ

⎩
⎪⎪
⎨

⎪⎪
⎧

훿퐿
훿푥

= 0

훿퐿
훿푦

= 0

훿퐿
훿휆

= 0

           
푦 + 1 − 10휆 = 0

푥 − 10휆 = 0
1000 − 10푥 − 10푦 = 0

   

푦                      2على  1قسم  + 1 = 10휆
푥 = 10휆

  

푦 + 1
푥

=
10
10

            푦 + 1 = 푥 

مة  ض عن ق 1000 في المعادلة  Xالتعو − 10(  푦 + 1) − 10푦 = 0 

20푦 = 990       푥 = 50.5        푦 = 49.5 

مة  ض عن ق  TU=2550.25نجد:      TUفي  Yو  X بتعو

فة المثلى من  . 4 : نستخدم طرقة  1200التي تعظم منفعة المستهلك عند ارتفاع الدخل الى  Yو X التول

  لاغرانج:

퐿 = 푇푈 + 휆(푅 − 푥푃푥 − 푦푃푦) 

= (푦 + 1)푥 + 휆 (1200 − 10푥 − 10푦) 

ة من الدرجة الأولى  ة إعدام المشتقات الجزئ م هذه الدالة الحد  من أجل تعظ

⎩
⎪⎪
⎨

⎪⎪
⎧

훿퐿
훿푥

= 0

훿퐿
훿푦

= 0

훿퐿
훿휆

= 0

           
푦 + 1 − 10휆 = 0

푥 − 10휆 = 0
1200 − 10푥 − 10푦 = 0
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푦                      2على  1قسم  + 1 = 10휆
푥 = 10휆

  

푦 + 1
푥

=
10
10

            푦 + 1 = 푥 

مة  ض عن ق 1200 في المعادلة  Xالتعو − 10(  푦 + 1) − 10푦 = 0  

20푦 = 990       푥 = 60.5        푦 = 59.5 

مة   -ب ض عن ق  TU=3660.25نجد:      TUفي  Yو  X بتعو

ة   ومنه مقدار التغیر في المنفعة الكل
2550.25=1110-= 3660.251TU-2TU= TU횫 

التالي  1200إلى  1000إن زادة الدخل من   -ت ة إلى أعلى و ة أد إلى نزوح خ المیزان وحدة نقد

سمى  Bإلى  Aتغیر نقطة التوازن من   استهلاك/الدخلمنحنى والخ الواصل بین النقطتین 

  

فة المثلى التي تعظم منفعة هذا المستهلك . 5 وحدات  5إلى  10من  Xانخفاض سعر السلعة  عند التول

ات الدخل عند  ة مع ث ات سعر السلعة  1000نقد  .10عند  Yوث

استخدام طرقة لاغرانج:  -أ   ایجاد التوازن الجدید 

퐿 = 푇푈 + 휆(푅 − 푥푃푥 − 푦푃푦) 

= (푦 + 1)푥 + 휆 (1000 − 5푥 − 10푦) 

ة من الدرجة الأولى  ة إعدام المشتقات الجزئ م هذه الدالة الحد  من أجل تعظ
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⎩
⎪⎪
⎨

⎪⎪
⎧

훿퐿
훿푥

= 0

훿퐿
훿푦

= 0

훿퐿
훿휆

= 0

           
푦 + 1 − 5휆 = 0

푥 − 10휆 = 0
1000 − 10푥 − 10푦 = 0

   

푦                      2على  1قسم  + 1 = 5휆
푥 = 10휆

  

푦 + 1
푥

=
5

10
            2푦 + 2 = 푥 

مة  ض عن ق 1000 في المعادلة  Xالتعو − 5( 2 푦 + 2) − 10푦 = 0  

20푦 = 990       푥 = 101        푦 = 49.5 

مة  ض عن ق   TU=5100.5نجد:      TUفي  Yو  X بتعو

ه من نقا توازن المستهلك    -ب عد انخفاض السعراسم المنحنى المتحصل عل حیث أد  : قبل و

التالي تغییر  ل غیر متواز و ش ة نحو الأعلى  نقطة انخفاض السعر إلى نزوح خ المیزان

سمى Bإلى  Aالتوازن من   منحنى استهلاك/السعر والخ الواصل بین النقطتین 

 
  :مقدار الأثر الكلي ، أثر الاحلال و أثر الدخل   -ت

ة  م   الناتج عن تغیر سعرها  Xالسلعة ومنه مقدار الأثر الكلي هو مقدار التغیر في 

  1X-0X  =101 -50.5=50.5=الأثر الكلي

  أثر الاحلال + أثر الدخل =مثل الأثر الكلي
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                    1X     2      أثر الدخلX    0             اثر الاحلالX  مة ومنه یجب ایجاد ق

2X التي تفصل أثر الاحلال وأثر الدخل  

ض  ة الثالثة في  Xبتعو   نجد: TUللوضع

TU= (푦 + 1). 푥 =2550.25  

2550.25= (푦 + 1).( 2푦 + 2)  
2)푦 + 1( 2=2550.25  

푦 =35.7ومنه  + 1       =34.7 푦   

  2푦 + 2 = 푥   2(34.4) + 2 = 푥               71.42=ومنهX  

  

ة الطلب   والمرونات الفصل الثاني: نظر

   -. دالة الطلب:1

ة الثالثة ة  الوضع ة الثان ة الأولى  عد تغیر السعر الوضع   قبل تغیر السعر الوضع

=10Y=5   PXP 
  

=10Y=5   PXP 
R=1000      

=10Y=10    PXP 
R=1000      

  2푦 + 2 = 푥   2푦 + 2 = 푥 푦 + 1 = 푥 
TU=2550.25  TU=5100.5 TU=2550.25  

71.4=2X 
34.7=2Y 

=1011X 
=49.51Y 

50.5=0X 
= 49.50Y 
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ثیرة على سعر السلعة، دخل المستهلك، أسعار السلع  -الطلب المستهلك مثل: توجد متغیرات 

أنها علاقة التي  عة لعدید من المتغیرات، ولذا تعرف الدالة  هذا نقول أن الطلب هو دالة تا ...الخ و أخر

ة والمحددة لهذه السعة،  ة من السلع والمتغیرات الأخر المتعددة والمتشا ة المطلو تجمع بین الكم

ننا ونسم م المتغیرات المستقلة.  ع ونسمي المتغیرات الأحر  ة من السلعة المتغیر التا ة المطلو ي الكم

ما یلي:  أن نعبر عن دالة الطلب هي 

 ) …R, Gy, P,  xP (ƒ  =DxQ   

ة من السلعة  DxQ حیث ة المطلو   x: الكم

xP ة نفسهاع: سعر السل 

yP  أسعار السلع الأخر :  

Rدخل المستهلك :  

Gدور المستهلك :  

ا لهذه  ة من السعلة والمتغیرات الأخر في نفس الوقت وتفاد ة المطلو ة بین الكم نظرا لتعقد العلاقة الدال

ل المتغیرات ماعدا متغیر واحد منها. ات  ة ث فترض أصحاب النظرة الاقتصاد لة    المش

  -جدول الطلب: -

ة عند أسعار مختلفة  ات المطلو م ارة عن جدول یوضح لنا    .هي ع

  -مثال: 

عمل على اقتناء بإفتر     وحدة  2وحدة من سلعة ما عند سعر قدره  16اض أن أحد المستهلكین 

زداد الطلب إلى  ة و الوحدة المطلوبوحدة ع 18نقد   -:ند انخفاض السعر 

ةإذا علم 푥حدد حالة الطلب على السلعة  -1   ؟ت أن دالة خط

   ؟ون جدول الطلب لهذا المستهلك -2 

 الحل:
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  -إیجاد دالة الطلب: -1) 

  

ة لدینا 훼 푃푥 الدالة الخط + β=  xQ   

α =
훿휑
훿푃

=
φ − φ
푃 − 푃

=
18 − 16

1 − 2
= −2    α = −2 

−2 푃푥 + β=  xQ  

مة : β ولإیجاد ق ض من إحد التعو     -نقوم 

16=-2(2)+β  

β=20 

ل :  تكون  -   x2P-= 20xQدالة الطلب على الش

ن جدول الطلب: -)2   -تكو

0  2  4  6  8  10  12  14  16  18  20  xQ 

10  9  8  7  6  5  4  3  2  1  0  xP  

  - منحنى الطلب: -

ة والسلعة سعرها، من خلال المثال   ة المطلو صور لنا العلاقة بین الكم اني الذ  ارة عن تنفیذ الب هو ع

ننا اشتقاق  م ما یلي:الساب    -(رسم) منحنى الطلب 

اني   رسم ب

18  16  Q 
1  2  xP  
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ه قانون الطلب أو قانون  ل نلاح أن میل المنحنى الطلب میل سالب وهذا ما ینص عل من خلال الش

  .التناقص

  

  

  -دالة الطلب السوقي: -5

ات المستهلكین (الأفراد) على هذه السلعة عند مختلف   الطلب السوقي على سلعة معینة هو مجموع طل

ة معینة.   الأسعار وخلال فترة زمن

شأن الطلب المستهلك الواحد على الطلب السوقي،  - ل النتائج التي ثم التوصل إلیها  م  ن تعم م

ة: ة دالة الطلب السوقي على هذه السلعة في الصورة التال تا ن  م   nQ….+2+Q1Q= Δ Q-و

∑ Qi=Δ Q 

= ƒi (Pxi) 

  عدد المستهلكین nحیث 

 - مرونات الطلب: -6

ف مرونات الطلب:     -تعر

0

2

4

6

8

10

12

0 2 4 6 8 10 12 14 16 18 20

PX
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ة،       ة المطلو ة لأحد المتغیرات التي تؤثر على الكم ة أو حساس مرونة الطلب مد استجا قصد 

ة من سلع ما إلى التغیرات في سعرها أو التغیرات في الدخل النقد وتشی ة المطلو ة الكم ر مد استجا

ع أن نمیز بین ثلاثة أنواع من مرونة المنف على السلعة أو تغیرات في  ذا نستط أسعار سلع أخر ه

  -الطلب:

  

ة:  -أ    -مرونة الطلب السعر

ة من سلعة معینة إلى      ة المطلو ة الكم ة أو حساس ارة أخر  التغیروهي مد استجا ع في سعرها. و

ة ل ة المئو ة یر في اللتغفإن مرونة الطلب السعرة تعني النس ة المطلو ة عن من سلعة ما والناتجكم

المقدار واحد  التغیر   ) أ أن معاملة مرونة الطلب السعرة.% 1( %في سعر السلعة 

=  معاملة مرونة طلب السعرة
ة ة المطلو التغییر النسبي في الكم

التغییر النسبي في سعر نفسها
  

퐸푑 =
훿휑%
훿푃%

 

퐸 =

훿휑
휑

훿푃
푃

=
훿휑
훿푃

×
푝1
휑1

 

퐸푑 =
훿휑
훿푃 

 
푃1
휑1

 

ة من  ة المطلو ة بین الكم س سبب وجود العلاقة الع ون معاملة المرونة دائما سالب لإشارة وذلك  و

  سعرها حسب فاتورة الطلب.

ة إلى  100إن انخفاض سعر سلعة ما من  -:1مثال ة  80وحدة نقد ة أد إلى زادة الكم وحدة نقد

ة من    وحدة. 500إلى  250المطلو

  -السعرة في هذه الحالة: فما هي مرونة الطلب

퐸푑 =
훥휑
훥푝

.
푝1
휑1

=
휑1 − 휑2
푝2 − 푝1

.
푝1
휑1
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=  
500 − 250
50 − 250

.
100
250

=  −5 

2p  푄푑-1200لتكن لدینا دالة الطلب السعرة السوقي -:2مثال =  

مة    P=200أحسب مرونة الطلب السعرة عند الق

휑푑   ما أن الدالة مستمرة =  = (−2) =  

 :تعرف مرونة القوس لطلب السعرة بین النقطتین على  -مرونة القوس 

صفة عامة  مختلف  نفس منحنى الطلب (مرونة القوس)، إن معاملة مرونة الطلب االسعرة بین النقطتین 

ان  لما  عض  عضها ال لما اقترب نقطتا القوس من  من قوس إلى آخر على طول منحنى الطلب ف

ح ونحسب مرونة القوس بین نقطتین (معامل مرونة أكثر دق س صح ما یلي:A,Bة والع  (-    

퐸푑 = . =   

ن لدینا جدول التالي: مثال:   -ل

    (A,B,C,D)أحسب مختلف المرونات القوس 

D C B A النقا  
400  600  800  1000  Q  
4  3  2  1  P  

퐸푑 =
푄푏 − 푄푎
푃푏 − 푃푎

 
푃푎 + 푃푏
푄푎 + 푄푏

 

=
800 − 1000

2 − 1
,

3
1800

= −20 =
3

1800
=

−1
3

 

 :اس لمر إن أدق  -مرونة النقطة نقطة (أ عند سعر  ونة الطلب السعرة هي مرونة عندمق

اس مرونة الطلب  ذا أردنا ق قابلها وإ معین) لأن لكل نقطة على منحنى الطلب سعر معین 

السعرة عند سعر معین فإننا نحدد النقطة التي تقابل هذا السعر على منحنى الطلب ونرسم 
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ا ل من المحورن الأفقي محور الكم قطع  ت مماس لهذا النقطة ونمدد هذا المماس حتى 

ا.   والرأسي محور الأسعار وتحدد درجة المرونة هندس

: -مثال:    -نفس المثال الساب

  Cأوجد مرونة الطلب السعرة عند النقطة  -

퐸푑 =
훥휑푐
훥푝푐

,
3

600
 

=  
120 − 0

0 − 5
.

3
600

=
−6
5

= −1.2 

  رسم منحنى الطلب:

  

ة:  -ب ة من إحد السلع  -مرونة الطلب التقاطع ة المطلو ة الكم  وهي استجا

)x  إلى تغیر في السلعة الأخر (مثل (y( 

ة =   ومعامل المرونة الرقم
ة ة المطلو التغیر النسبي في الكم

ة ة المطلو التغیر النسبي في الكم
  

%
%

==xyE  

                                                                            Exy   =
훥푄푥
훥푃푦

×
푃푦1
푄푥1

 

0
0.5

1
1.5

2
2.5

3
3.5

4
4.5

400 600 800 1000

PX
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ع معرفة العلاقة بین سلعتین التي تصنفها إلى  ة نستط ومن خلال إشارة معامل مرونة الطلب التقاطع

  - ثلاثة أنواع:

ملتین: ملة لها علاقة  -أ. حالة سلعتین م ة من السلعة وسعر السلعة الم ة المطلو م تكون العلاقة بین 

ة أ أنه معامل مرونة الطلب  س ون أقل من الصفر.ع ة    التقاطع

ة  -مثال: ارات بنس ة  xyE>0 %10إذا انخفض سعر الس مما أد إلى زادة الطلب على التزن بنس

ة 20% ة:  xyE  فإنه معامل المرونة التقاطع ما هو موضح في العلاقة التال  -ون سالب 
%
%

= %
%

= −2=xyE  

ملتین السلعتیننقول عن    م

ة من السلعة وسعر السلعة بدیلة لها  -حالة السلعتین بدیلتین: ب. ة المطلو تكون العلاقة بین الكم

ون أكبر من الصفر ة  ة أ أنها معامل مرونة الطلب التقاطع   علاقة طرد

ة  -مثال: ة من اللحم  %20إذا ارتفع السعر اللحم المحلي بنس ة المطلو مما أد إلى ارتفاع الكم

ة  ة  %30المستورد بنس %ون موجب أ  xyE فإن معامل المرونة التقاطع
%

= %
%

== xyE

−1.5  

  ومنه نستنتج أن السلعتین بدیلتین

السعر أخر  -ج. حالة سلعتین مستقلتین: ة من السلعة معینة  ة المطلو وفي هذه قد لا تتأثر الكم

ساو الصفر   xyE=0الحالة معامل مرونة الطلب النقا 

طاط -مثل: أ لا توجد بینهما علاقة.   االتفاح وال

  خلاصة الحالات الثلاثة:

ان ( -حالة الأول: -   لتینی) سلعتین بد xyE < 0إذا 

ة: - ان ( -حالة الثان ملتین 0xyE > إذا    ) سلعتین م

  ) سلعتین مستقلتین 0xyE = ان (إذا  -حالة الثالثة: -
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                      YP                      YP                          YP 

 

 

XQ  XQ  XQ 

 

ملتین                         سلعتین بدیلتین               مستقلتینسلعتین           سلعتین م

ة:  -ت ةوهي مد   -مرونة الطلب الدخل ة من سلعة من التغیرات في دخل  استجا ة المطلو الكم

 .المستهلك

 = المعامل المرونة الطلب الدخیلة
ة ة المطلو التغیر النسبي في الكم

التغیر النسبي في دخل المستهلك
   

푸%
푷%

= 푸
푷

× 푷ퟏ
푸ퟏ

=RE 

ة       این نوع ستخدم معامل المرونة الطلب الدخیلة لإظهار أو ت ان و السلعة بنسبتها للمستهلك فإذا 

ة ( ة فإن السلعة تكون 0RE<إشارة معامل المرونة موج انت الإشارة سال ذا  ة وإ ) فإن السلعة تكون عاد

ان معامل  ة، فإذا  ما نستخدم مرونة الطلب الدخیلة لنمیز بین السلعة الضرورة والسلعة الكمال ردیئة، 

ا فأكبر من الواحد ( ا و 1RE<المرونة موج ان معامل المرونة موج ة، فإذا  مال  أصغر) فتعتبر السلعة 

  ) فإن السلعة ضرورة 1RE>1<من الواحد أ (

ة  -:1مثال ة  %20إذا ارتفع دخل المستهلك بنس ستردها من الموز بنس ة التي  ومن ثم زادة الكم

30%  %
%

= %
%

= 1.5 > 1=RE  الواحد فإن نقول على أن أكبر من و معامل مرونة موجب

ة. مال ة و   السلعة عاد

ة  3000دج إلى  2000إذا ارتفع دخل أحد المستهلكین من  -:2مثال دج في الشهر وانخفضت الكم

  وحدة  20وحدة إلى  30المشتراة من حلیب المجفف من 

  -الحل:
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ERة  فإن السلعة ردیئ =  =    = −  

انت لدینا معامل المرونة  -مثال: 퐸푑푥إذا  = انت  4− ة   20xP =عندما  ة المطلو ، 3000والكم

ة المنتج ذا قررت الشر ن  ةوإ ة. فما هو حجم الطلب المتوقع؟ 18سعرا جیدا جدید ول   وحدة نقد

  -الحل:

4-=dE 

E= × = −4  

=  
푄2 − 3000

18 − 20
20

3000
= −4 → (푄2 − 3000) ×

1
300

     = 4 

=1200 3000-2Q  

     =42002Q  

ن مقترحة للفصل    مع الحلولالثاني تمار

ن   - :الأول التمر

ة: غة التال ص ن لدینا دالة التكلفة لمؤسسة ما معطاة    -لن

푥+32,962 푥1.94-3푥 0.04)=푥(ƒ  ان السعر السائد في السوق  و

 P=20-0,5푥   

اع ل ما ینتج ی أن     علما 

   -المطلوب:

  حدد دالة الإیراد الكلي لهذه المؤسسة. -1

  حدد دالة الرح هذه المؤسسة. -2

م رح هذه المؤسسة. -3 اعة التي تعمل على تعظ   حدد عدد الوحدات المنتجة والم
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ن الأول   -:حل التمر

  تحدید الدالة الإیراد الكلي -)1

TR=P. 푥  

TR=(20-0,5푥) 푥  

2 푥0.5-푥TR=20  

  دالة الرح المؤسسة تحدید  -)2

                              TC -TR= 휋   

 휋) 푥32,96+  2 푥1,94- 3 푥0.04( – 0,5 – 푥20=      

휋                      3 푥0,04 – 2푥1.44+푥12,96-=   

ون  -)3 مة المثلى یجب أن  م الرح لإیجاد الق اعة التي تعمل على تعظ تحدید عدد الوحدات الم

  -المشت مایلي:

= 0 −  12,96 + 2,88푥 − 0,12푥3 

لما ة    معادلة من درجة الثان

                                 4AC -2 B= ∆  

                        2,07= +6.2208 – 8,2944=     

√∆   =  1,44 

푥 =
−푏 − √∆

2푎
=

−2,88 − 1,44
2(−0,12)

= 18 

ــــــــن الثاني:   التمر

ساو  ون السعر صفرا  ة من سلعة ما عندما  ة المطلو انت الكم وحدة، وأدت زادة السعر  20إذا 

ة بـ  ة المطلو   وحدات. 4بوحدة واحدة إلى انخفاض في الكم



43 
 

  

  المطلوب:

 العلاقة؟ما هي دالة الطلب الممثلة لهذه  . 1

ل جدول الطلب الذ یوضح هذه العلاقة؟ . 2  ش

 مثل منحنى الطلب لهذه السلعة؟ . 3

حدث لو انخفض السعر من  . 4 ة؟ 3إلى  4ماذا    وحدات نقد

ن الثاني:   حل التمر

   -إیجاد دالة الطلب: -1

ل التالي:    bx=aPxQ+ -نعلم أن دالة الطلب تكتب على الش

a:-  ة الناتج عن التغیر عن السعر بوحدة واحدة ارة عن التغیر في الكم  ع

a=∆
∆

= = −4  

b:- ساو الصفر ة لما السعر  ة المطلو     b=20 الكم

   x4P-= 20xQ    -ومنه تكتب الدالة:

یل جدول الطلب: -2    -تش

0  4 8  12  16 20  Q  
5  4  3  2  1  0  P  

اني لدالة الطلب: -3   - تمثیل الب
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ة من  -4 مقدار 8إلى  4لو انخفض السعر سوف تتغیر الكم   وحدات  4وحدات أ تتغیر 

ـــــن    - :الثالثالتمر

ع  ائع بب سعر  500قام  ة ولما إنخفض السعر إلى  10وحدة من سلعة ما  ة  6وحدات نقد انت الكم

اعة مقدرة بـ  ار أن العلاقة الموجودة بین السعر  700الم إعت ة هي علاقة وحدة، و ة المطلو والكم

ة.   خط

  المطلوب:

 حدد دالة الطلب؟ . 1

 ون جدول الطلب على هذه السلعة؟ . 2

 مثل منحنى الطلب لهذه السلعة؟ . 3

  

ن الثالث:   حل التمر

   -إیجاد دالة الطلب: -1

ة فإن xP x Qما أن العلاقة الموجودة    بین علاقة الخط

                                          +bx=aPxQ 

푎 =
푄2 − 푄1
푃2 − 푃1

=
700 − 500

6 − 10
=

200
−4

= −50 

0

1

2

3

4

5

6

0 4 8 12 16 20

P
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                                                             xP50-=bXQ  

ض عن إحد الثنائي في الدالة حیث: bولإیجاد   التعو  -نقوم 

500=b-50(10) 

500=b-500 

b =1000  

   xP50-Q=1000ومنه الدالة           

ن جدول الطلب: -2   -تكو

850  900  950 1000  Q  
3 2 1  0  P  

  -تمثیل المنحنى الطلب: -3 

  

ع ن الرا    -:التمر

  ما یلي : Xان الطلب على السلعة 

+0,008Rz0,6P-y+0,5Px4P-=100xQ  

انت    R= 500z =2   PyP        5=و

 ؟Xحدد جدول الطلب على السلعة  . 1

  ؟Xمثل منحنى الطلب على السلعة  . 2

0

1

2

3

4

850 900 950 1000

P
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ع: ن الرا   حل التمر

  -تحدید جدول الطلب: -/1

 R0,008+zP0,6-yP0,5+xP4-100=xQ 

=5        R= 500z P   =2yP  

)500(0,008)+5(0,6)+2(+0,5x4P-= 100xQ 

                         3+4-+1x4P-100=  

                                                       x4P-=138xQ  

0  138  Q  
34,5  0 P  

  تمثیل المنحنى -2

  

ن    الخامس:التمر

ما یلي: ن لدینا الجدول التالي الذ یوضح العلاقة بین الطلب وسعر السلعة    ل

10  9  8  7  6  5  4  3  2  1  0 P 
0  2  4  6  8  10  12  14  16  18  20 Q 

  المطوب:

 منحنى الطلب لهذه السلعة؟مثل  . 1

0

10

20

30

40

0 138

P
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ة لدالة الطلب على هذه السلعة؟ . 2 غة الراض   حدد الص

ن الخامس:   حل التمر

  تمثیل المنحنى الطلب -/1

  

ة لدالة الطلب على هذه السلعة: -/2 غة الراض   - تحدید الص

ة للمتغیرن  - س   نظرا لوجود  العلاقة الع

ة  - أن الدالة خط ل    نلاح من خلال الش

                                 +bXP훼= XQ  

훼 =  
∆휑
∆푝

=
휑2 − 휑1
푝2 − 푝1

=
20 − 0
0 − 10

=  −2 

b=20 

x2P-= 20xQ  

ن    - :السادسالتمر

مایلي: انت دوال الطلب على سلعة معینة من خلال ثلاث مستهلكین معطاة    اذا 

+12x0,3P-=XQ 

Y0,2P-6=YQ  

0
2
4
6
8

10
12

0 2 4 6 8 10 12 14 16 18 20

P
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Z0,5P-24=ZQ 

  المطلوب:

 هذه السلعة؟أوجد دالة الطلب الكلي على  . 1

  المعلم؟ فيالكلي  منحنى الطلبمثل  . 2

ن السادس:حل     -التمر

  -إیجاد الدالة الطلب الكلي على هذه السلعة: -/1

= ∑ (휑 )DQ 

          zQ+yQ +xQ =DQ   

 0,5P-0,2P+24-+12+6x=0,3P DQ  

p-=42 DQ  

اني -/2   -:لدالة الطلب الكلي تمثیل ب

  

  

  

ن  ع:التمر   السا

ة من خلال ثلاث مستهلكین عند اسعار مختلفة ات المطلو   الجدول التالي یوضح لنا الكم

0

20

40

60

0 42

P

0 42 Q 

42  0  P  
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10  9  8  7  6  5  4  3  2  1  0  P 
0  2  4  6  8  10  12  14  16  18  20  1Q 

0  3  6  9  12  15  18  21  24  27  30  2Q 

0  4  8  12  16  20  24  28  32  36  40  3Q 

  المطلوب:

ة لدالة الطلب  . 1 غة الراض طرقتین مختلفتین؟أوجد الص  الكلي على هذه السلعة 

  المعلم؟ فيالكلي  مثل منحنى . 2

ع: ن السا   حل التمر

  ایجاد دالة الطلب الكلي:-1

ة   الطرقة الأولى: ایجاد دوال الطلب الفرد

+bxP푎= xQ  

푎 = ==-2  

b=20                      

……1 x         2P-=20xQ  

푎 =
휑3 − 휑2
푃3 − 푃1

=
30 − 0
0 − 10

=  −3 

b= 30                                        

….. 2      y                  3P-=30yQ  

푎 = = =  −4                

b = 40 

…. 3                     z4P-=40zQ  

  3و  2، 1الجمع نجد 
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                                 z+QY+Qx=QDQ 

  z4P-+40z3P-+30x2P-20 =DQ 

                         9P-=90DQ  

ة من الجدول ات الكل ة: ایجاد الكم   Q = Q1 + Q2 + Q3  الطرقة الثان

10  9  8  7  6  5  4  3  2  1  0  P 
0 9 18 27 36 45 54 63 72 81 90 DQ  

P+b푎= DQ  

푎 =
휑2 − 휑1
푃2 − 푃1

=
81 − 90

1 − 0
= −9 

                         9P-=90DQ                           b=90  

  

ن الثامن:   التمر

ة من السلعتین ات المطلو   مایلي:  PY و  PX  وسعرهما  Yو    X الجدول التالي یوضح لنا الكم

QY  PY  QX PX 

20  08  40  09  

30  08  32  10  

25 09  35  10  

  ، مع تحدید نوع المرونة؟ Yو  Xاحسب مرونة الطلب السعرة للسلعتین  . 1

0

5

10

15

0 9 18 27 36 45 54 63 72 81 90

P
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ة للسلعتین  . 2  ، مع تحدید العلاقة بین السعلتین ؟ Yو  Xاحسب مرونة الطلب التقاطع

ن الثامن:   حل التمر

 : Yو  Xمرونة الطلب السعرة للسلعتین  حساب . 1

퐸푑푋 =
훥휑
훥푝

.
푝1
휑1

=
휑2 − 휑1
푝2 − 푝1

.
푝1
휑1

=
32 − 40
10 − 9

.
9

40
= −1.8 

  الطلب مرن 

퐸푑푌 =
훥휑
훥푝

.
푝1
휑1

=
휑2 − 휑1
푝2 − 푝1

.
푝1
휑1

=
25 − 30

9 − 8
.

8
30

= −1.33 

  الطلب مرن 

ة للسلعتین  حساب . 2  مع تحدید العلاقة بین السعلتین  ، Yو  Xمرونة الطلب التقاطع

   Exy   =
훥푄푥
훥푃푦

×
푃푦1
푄푥1

==
35 − 32

9 − 8
.

8
32

= 0.75 

  .العلاقة بین السلعتین بدیلیتنومنه 

  


