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 1التمرين 

 Eعلى  dمات التاّلية في كلتا الحالتين، كافية لتعريف مسافة  برهن أنّ المسلّ    .مجموعة غير خالية Eلتكن  

1. IREEd →: :ّأ.     تحقق( ) yxyxd == 0, 

)ب.                                        ) ( )xydyxd ,, = 

)ج.                                     ) ( ) ( )yzdzxdyxd ,,, + 

2 .IREEd →: :ّأ.    تحقق ( ) yxyxd == 0, 

)ب.                                        ) ( ) ( )zxdyxdzyd ,,, +  

ولتكن  E  مسافة على مجموعة غير خالية   لتكن   2التمرين   IR→+,0:       :ّدالّة متزايدة وتحقق
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برهن أنّ التطّبيق المركّب  .1 =d   هو مسافة علىE. 

)المعرفة بــ dأنّ   استنتج .2 )
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 .Eمسافة على   يه =

 3التمرين 

 

)ليكن  )dE, فضاء متريّ وCBA  .Eأجزاء من  ,,
)فإنّ  Axبرهن أنه  إذا كان  .1 ) 0, =Axdهل العكس صحيح؟ . 

)بيّن أنّ العلاقة  .2 ) ( ) ( )BCdCAdBAd ,,, + .خاطئة 
 4التمرين 

 

)ليكن   )dE,   فضاء متريّ ولتكنEA  التاّلية:   التكّافؤات  . برهن على صحّة 

1. Ax   توجد متتالية  Aa
nn 
1

 .                          xمتقاربة نحو  

2 .x  نقطة معزولة فيA    كلّ متتالية فيA  ومتقاربة نحوx .هي متتالية مستقرّة 

 5التمرين 

 

)ليكن   )dE,   فضاء متريّ ولتكنEA  .   :برهن ما يلي 

1. A  مغلق( )  AAFr   كلّ متتالية فيA   ومتقاربة فإنّ نهايتها فيA. 

2. ( )  = AFr A مفتوح. و  مغلق 

 

 6التمرين 

 

)بالمسافة:  IN*نزوّد المجموعة  )
nm

nmd
11

,  مسافة( d) تحققّ أوّلا أنّ  =−

أنّ المتتالية   تحققّ .1  1nn وشى.ـك هي متتالية 

). ماذا تستنتج فيما يخص IN*برهن أنّ هذه المتتالية غير متقاربة في  .2 )dIN  ؟*,


