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 كلية العلوم الذقيقة                                                              جاهعة الشهيذ حوــة لخضر                                            

تحليـــل هركــب                                                                              قسن الرياضيات                                   السنة الثانية هاستر رياضيات            

 رحوهه  د.عبذ الحويذ    TD 3 en Analyse complexe  ( 2021)                                         أعوال هوجهة الثالثةالسلسلة 
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أوجد نطاق الهولومورفٌة ثم أثبت هولومورفٌة 2 zf  لٌكن المستطٌل .أحسب المشتقة الأولى لها.

المملوء :  3Im2,2Re1/  zzzD أثبت أن. zf  محدودة علىD : أي  MzfMDz  ,0:. 

الشاقولٌة  صور المستقٌمات اوجد.. czzC  Re,   بواسطة التحوٌل  2zzfw المستقٌمات الافقٌة  صور ورسمها.فئة ٌطلب تحدٌد معادلتها هً قطوع مكا
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tan هي اجل  iyxz  . وهً  ₵ماهً صوور القطاع أواتحاد الشرٌحتٌن من 1,  yiyxz .بواسطة هده الدوال المثلثٌه المركبه 

.أوجد نشر تاٌلر للدالة .1الثاني  لتمريـن   zzf  1log: 1على القرص المفتوحz   : استنتج المحدودٌة
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 عة الصورة..ماذا تستنتـــــــج بالنسبة للمجموf دالة تحلٌلٌه نشوره بصٌغة تاٌلر  
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المركبـــــــة الهولومورفٌة  الدالة نعتبر . لتوريـن الثالثا
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طبق ما سبق للبرهان أن  

 (.ليــوفيلفهً ثـــــــابته.) نظرٌة  0Mمحدودة بـ (entière)  هولومورفٌــة  fكل دالة 

كانتور مغلق نفرض أن Cالمترابط ببساطة الذي حافته D الرابع التوريـن zf  هولومورفٌة علىD كٌف تثبت أن   0 dzzf
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أهثلح هفٍذج ذثٍي أُوٍح  ُـاخ .

تاسرخذام ًشـــــْر لــْراى أحسة الزاسثٍي : .أعلاٍ قرين-كوشي قاًْى  
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نعتبر الدالة   
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.ثثد أى هعاهلاخ الٌشز اَذــً : أ
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العلاقح الرزاجعٍح : 
21   nnn CCC للذالرٍي الزاسة عٌذ كل قطة  أحسة   
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zdzC  3القْس هي الذائزجz  3الزاتط تٍي الٌقطرٍيz  ّiz 3. نعتبـــــــــــــــر  مركزها التً الدائرة 

:عدد مركبw  , المركب التكـــــــــامل  أحسب . 4 قطرها نصف و 0 المبدأ مركزها التً الدائرة  نعتبـــــــــــــــر.4 قطرها نصف و 0 المبدأ
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لمـــــاذا ؟ أحسب ,هولومورفٌـــــة  Hهل أن  wH   : ؟ استنتــــــج حسابــــا لـ 
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ًعرثــز الركاهل العذدي الحقٍقً   سادساللتوريـن ا 
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J ّضح أّلا كٍف ذحسة ُذا الركاهل ترحٌْلَ الى ذكاهل هزكة على دائزج ٌطلة .

علٍِا ثن اسرٌرج تشكل هفصـــــل  ذحذٌذ هزكزُا ًّصف قطزُا. ًثٍي طثٍعح كل قطة هي الأقطاب الثلاثح للذالح الوزكثح ذحد الركاهل ّ اًروائَ للـــذائزج الساتقح الورحصل

 .Jقٍوــــــــــــح 

 حسب التكاملان الجيبيان :أ.
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3cos. وضح أولا كٌف تحسب هذا التكامل بتحوٌله الى تكامل مركب على دائرة ٌطلب تحدٌد مركزها ونصف قطرهــا.

 .ــــــة التكـــــامل ثم  بٌن طبٌعة كل قطب  للدالة المركبة تحت التكامل و انتمائه للـــدائرة السابقة المتحصل علٌها ثم استنتج بشكـــــــل مفصـــل قٌم

: التكامل الجيبي بنفس التوجيهاتأحسب 
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0125.بٌن باستخدام احدى النظرٌات المعروفة  أن جمٌع جذور المعادلة: سابع اللتوريـن ا 39  zz  :1تقع بٌن الدائرتٌنz  3وz الجذور تقع ( .

080512ٌطلب التأكـــــد بشكل واضح و منهجــً من انتماء وعدد جذور المعادلة  (. 3zوداخل الدائرة  1zخارج الدائرة  37  zz  على نفس

020122ٌطلب التأكـــــد بشكل واضح و منهجــً من انتماء وعدد جذور المعادلة  تٌن.الدائر 234  zzzz  1على نفس الدائرةz. 

)(11225   أثبت أن كل جذور كثٌر الحدود  ذو المتغٌر المركب  256  zzzzzf  تقع داخل القرص الوحدة أي 2,)2,0(  zzD  
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أحسب التكاملٌـن : , دون استخدام طرٌقة حساب الاقطاب  
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0125بحٌث  39  zzنعتبر.D 3ونصف قطرها 0الدائرة التً مركزها. 
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 بحٌث الدائرة  أثبت أن :1ونصف قطرها  0مركزها.    
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dn وهً سهلة الأثبات بتعوٌض  ب 2 التكامل.ماذا تمثل الكمٌة :  –نتحصل على nf   بالنسبة

للدالة الهولومورفٌة : 
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: كٌف تبحث على المحدودٌة 
. 0M , 00 r , rr 0 0, r   Mfn   للدالة الهولومورفٌة :  نفس السؤال
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